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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL CONVOCATORIA:
% Universidad ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU) FASE ORDINARIA DE
Al Zaragoza GENERAL JUNIO

CURSO: 2018-2019
MATERIA: MATEMATICAS I

INSTRUCCIONES GENERALES Y CALIFICACION
Después de leer atentamente todas las preguntas, el estudiante deberd escoger una de las dos opciones propuestas y
responder razonadamente a las cuestiones de la opcidn elegida.
Para la realizacidon de esta prueba se puede utilizar calculadora, siempre que no tenga NINGUNA de las siguientes
caracteristicas: posibilidad de transmitir datos, ser programable, pantalla grafica, resolucidon de ecuaciones, operaciones
con matrices, cdlculo de determinantes, calculo de derivadas, cadlculo de integrales ni almacenamiento de datos
alfanuméricos. Cualquiera que tenga alguna de estas caracteristicas sera retirada.
CALIFICACION: La valoracién de cada ejercicio se especifica en el enunciado.
Todas las respuestas deberan estar debidamente justificadas.
TIEMPO: 90 minutos.

OPCION A
Problema A.1:

a) (2 puntos) Determine el rango de la matriz A siguiente, segun los diferentes valores del parametro k.
k 0 k
A= <0 k+2 0 )
1 1 k+2
b) (I punto) Determine la inversa de la matriz A anterior cuando k=1.
Problema A.2:

a) (1 punto) Determine el valor de las constantes a y b para que los puntos siguientes estén alineados A:(1, 1,2),
B:(2,2,2)yC:(-1, a, b) y determine la recta que los contiene.
b) (0,5 puntos) Dados dos vectores i y ¥, calcule el vector
@ — V) x(d — V)
Donde el simbolo “x” representa el producto vectorial.
Problema A.3:

a) (1.5 puntos) Un rectangulo tiene sus vértices en los puntos (0, 0), (a, 0), (0, b) y (a, b), dondea>0y b >0y
ademas el punto (a, b), esta situado en la curva de ecuacion:

1
y = F +9
De entre todos los rectangulos que cumplen esas condiciones determine el rectadngulo de drea minima y calcule dicha
area minima.
b) (1 punto)Determine
1
j—9 2 dx

c) (1.5 puntos) Determine el valor de la constante k para que
i x3+x?+kx+3
im =
x-1 x3—x2—x+1

Problema A.4:

Se dispone de dos cajas, la caja A contiene 3 bolas moradas y 2 bolas rojas; mientras que la caja Bcontiene 4 bolas moradas

y 4 rojas.
a) (0.75 puntos) Se escoge una bola cualquiera de la caja A y se pasa a la caja B. Posteriormente se saca una bola de

la caja B. ¢Cudl es la probabilidad de que la bola extraida de la caja B sea morada?

b) (0.75 puntos) Ahora volvemos a la situacion original de las cajas; la A contiene 3 moradas y 2 rojas y la B contiene
4 moradas y 4 rojas. Seleccionamos una caja al azar y se saca una bola que resulta ser roja. ¢ Cual es la probabilidad
de que esa bola sea de la caja A?
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL CONVOCATORIA:
% Universidad ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU) FASE ORDINARIA DE
AlL Zaragoza GENERAL JUNIO
' CURSO: 2018-2019
MATERIA: MATEMATICAS I

INSTRUCCIONES GENERALES Y CALIFICACION

Después de leer atentamente todas las preguntas, el estudiante deberd escoger una de las dos opciones propuestas y
responder razonadamente a las cuestiones de la opcidn elegida.

Para la realizacidon de esta prueba se puede utilizar calculadora, siempre que no tenga NINGUNA de las siguientes
caracteristicas: posibilidad de transmitir datos, ser programable, pantalla grafica, resolucidon de ecuaciones, operaciones
con matrices, cdlculo de determinantes, calculo de derivadas, cadlculo de integrales ni almacenamiento de datos
alfanuméricos. Cualquiera que tenga alguna de estas caracteristicas sera retirada.

CALIFICACION: La valoracién de cada ejercicio se especifica en el enunciado.

Todas las respuestas deberan estar debidamente justificadas.

TIEMPO: 90 minutos.

OPCION B

Problema B.1:
a) (1.5 puntos) El club deportivo Collarada esta formado por 60 deportistas de las siguientes disciplinas: esqui alpino,

esqui nérdico y escalada. Se sabe que hay 16 deportistas menos de esqui alpino que la suma de los de esqui
nérdico y escalada. Ademas, el numero de deportistas de esqui alpino mas los de escalada es tres veces el
numero de deportistas de esqui ndrdico. Calcula el nimero de deportistas de cada disciplina.
b) (1.5 puntos) Sabiendo que a = -2, calcule el valor del siguiente determinante.
a a+b a—c
2a 3a+2b 4a-—2c
3a 6a+3b 10a—3c

Problema B.2:
a) (1 punto) Determine la ecuacion del plano determinado por el punto P: (2,1, 2) ylarectar: (1,0,0)+ ¢t (-1, 1,1).

b) (0.5 puntos) Dados los vectores 1(1, 2,0) ,7(2, 1, —3)determine el drea del tridngulo que tiene por lados esos dos

vectores.

Problema B.3:

. -~ _ x-1
Considere la funcién: f(x) = Gr1)?

a) (1.5 puntos) Determine las asintotas de la funcidn, si existen.
b) (1 punto) Determine los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de esa funcion, si existen.

x—-1
(x+1)2

c) (1.5 puntos) Determine la integral ff

Problema B.4:

La probabilidad de que una persona escriba un mensaje de Twitter sin faltas de ortografia es 0.75. Se sabe ademas que

una persona escribe a lo largo del dia 20 mensajes de Twitter.
A partir de esta informacidn, responde a las siguientes cuestiones. NO es necesario finalizar los calculos en ninguna de

ellas, puede dejarse indicada la probabilidad, precisando los nimeros que la definen.
a) (0.5 puntos) éCudl es la probabilidad de que exactamente la mitad de los mensajes escritos en un dia, es decir

10, no tengan faltas de ortografia?

b) (0.5 puntos) ¢Cuadl es la probabilidad de que ningiin mensaje de los 20 escritos en un dia tenga faltas de
ortografia?

¢) (0.5 puntos) éCual es la probabilidad de que 18 o mas mensajes de los 20 escritos en un dia si tengan faltas de

ortografia?
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" EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

SOLUCIONES OPCION A DE LA CONVOCATORIA ORDINARIA
Problema A.1:

a) Determine el rango de la matriz 4 siguiente, segun los diferentes valores del pardmetro k.
k 0 k
A= (0 k+2 0 )
1 1 k+2
b) Determine la inversa de la matriz A anterior cuando k = 1.

Solucion
k 0 k k 0 k
a) SiA=<0 k+2 0 > Det A=|0 k+2 0 |[=k3®+3Kk?+2k
1 1 k+2 1 1 k+2
DetA=k(k+1)(k+2)=0< k=0,k=—-10k= -2.
o Sik+0,k# —1 y k # —2 existe un menor de orden 3 (maximo posible) distinto de 0
que es Det A= rangoA=3
o Sik=0
0 0 O 2 0
A=l0 2 0 rangoA¢3.EImenordeA| =4 # 0=>rango A=2.
1 2
1 1 2
o Sik= -1
1 0 -1 1 0
A={ 0 1 O0 rangoA¢3.EImenordeA| =1+ 0=rangoA=2.
1 1
1 1 1
o Sik= -2
2 0 -2 _9 O
A=(O 0 0) rango A #+ 3. EImenordeA| =—-2#0=>rango A=2.
1 1 0
Sik+0, k#—-1yk+ -2 rg(A) =3
Sik=0,k=—-1yk=-2 rg(A) =2
1 0 1
b) Parak =1 A=<0 3 O> Aesregularyaque Det A =6
1 1 3
30 0 0 0 3
+|13_13+11 9 0 -3
adia=| =0 o] +F X <P Y= 2 -
1 3 1 1 3 0 3
_|_|0 | 111 +1 0 o
30 0 0 0 3
9 -3 3 1 -1
s 0 % 2 5 2
- t_| X 2z -1 _ i
AT = DetA(Ad]A) 6 6 6 | 0 3 0
30 3 = = L
6 6 2 6 2
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema A.2:
a) Determine el valor de las constantes a y b para que los puntos siguientes estén alineados
A:(1,1,2),B:(2,2,2)yC: (-1, a, b) y determine la recta que los contiene.

b) Dados dos vectores 1 y U, calcule el vector
— - — -
(u—v)x(u—v)
Donde el simbolo “x” representa el producto vectorial.

Solucion

a) Larectaryg que pasapor Ay B esta determinada por pasar por A(1, 1, 1) y ser paralela al vector
D =4B = (1,1,0) . Sus ecuaciones paramétricas son

x=14+a«a
y=1+a
z=2

A, B,Cestanalineados< C€ryp < Jja€R/ —-1=1+a a=1+«a b=2

Luego A, B, C estan alineados <

a = —1; b = 2 para que los tres puntos estén alineados

b) @—-D)x@—7)= 0

Sit = (ug,uy,uz) v =(vy,v,v3),elvector U — v = (uy — Uy, Uy — Uy, Uz — V3)

-

i 7 K

(ﬁ—‘l}))X(I_i—ﬁ) =lu; —v; Uy —V, Uz — Vg =0i)+0]_)+0k=(_)).
Uy —V; Uy =V U3 — Vs
(Wl —P)x(W—V) = 0T+0j+0k=0
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema A.3:

a) Unrectangulo tiene sus vértices en los puntos (0, 0), (a, 0), (0, b) y (a, b), donde a>0y b >0y ademas
el punto (a, b), esta situado en la curva de ecuacion: y = xiz + 9. De entre todos los rectdangulos que
cumplen esas condiciones determine el rectangulo de drea minima y calcule dicha area minima.

b) Determine: [ —— dx

9—x2

. o x3+x%4kx+3
c) Determine el valor de la constante k para que lim —————— =2
x-1 x°—x4-x+1

Solucién
1 1 1
a) (a,b)Ecurvay=x—2+9:>b=;+9

149a?

Area=A=ab=a (i + 9) = es una funcién continua y derivable

en su dominio R- {0}, luego podemos encontrar sus extremos relativos a

partir de los valores que anulan su derivada

, 9a% —1 L, 2
- T a2 Pl
) 1
A =0 = 9a2—1=0:,>a=i§

A7 (3)=54>0=Ena=13b=(1/9)+9=82/9.
A tiene un minimo relativo que nos da el drea minima pedida.
El drea minimaes A=18u? ena = %; b =82/9.

b) 9 - x?tiene dos raices reales 3y -3 por lo que

5z 5 descompone en fracciones simples como

B

A
x-3 x+3

1 A B
I—fg_xzdx—fx_3dx+fx+3dx—ALn|x—3|+BLn|x+3|+C
1

A B _(A+Bx+34-3B -1
9—-x2 x—-3 x+3 x2—9 T x2-9
3{ A+B=0 _,__1 .1
3A—3B=-1 6 6

I f L Ll —3|+ oI+ 31+ ¢ = In' |23 4 ¢
= x = ——=Ln|x — —Ln|x =1ILn
9 — x? 6 6 x—3
3 2
c) Debemos encontrar una indeterminacion inicial > en el calculo de lim x:xzﬂ para que
0 x-1 x°—x“—x+1
el limite pueda ser 2 = lin}(x3 +x?+kx+3)=5+k=0 =
X—
k=-5
Comprobemos el resultado
ox34+x2-5x+3 0 . (x—-1D*x+3) . (x+3) 4
lim = —=Ilim = lim = =-=2
x-1 x3 —x2—x+1 0 x1(x—1)2%(x+1) =x1(x+1) 2
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema A.4:

Se dispone de dos cajas, la caja A contiene 3 bolas moradas y 2 bolas rojas; mientras que la caja B contiene
4 bolas moradas y 4 rojas.
a) Se escoge una bola cualquiera de la caja Ay se pasa a la caja B. Posteriormente se saca una bola
de la caja B. ¢Cudl es la probabilidad de que la bola extraida de la caja B sea morada?

b) Ahoravolvemos a la situacidn original de las cajas; la A contiene 3 moradas y 2 rojas y la B contiene
4 moradas y 4 rojas. Seleccionamos una caja al azar y se saca una bola que resulta ser roja. ¢ Cudl
es la probabilidad de que esa bola sea de la caja A?

Solucion
a) Sean los sucesos:
M1 = “La primera bola extraida es morada”
[ ] R1 = “La primera bola extraida es roja”
A B M2 = “La segunda bola extraida es morada”
R2 = “La segunda bola extraida es roja”
M2 3 5 2 4 _ 23
: Mlgm P(M2) = P(M2/M1) - P(M1) + P(M2/R1) -P(RD) == -+ > - =7,
4 m2 La probabilidad de que la segunda bola extraida sea morada es g.
5 “R1 <
. R2
3™ b) Sean los sucesos
A <;\R A =“lLa urna elegida es A”
< Sf M B = “La urna elegida es B”
28 <R M = “La bola extraida es morada”
° R = “La bola extraida es roja”
P(R/A)-P(A) %% 4
PAIR) = /) P+ P(R/B) P(B) 2.1 41 9
52 82
La probabilidad de que esa bola sea de la caja Aes P(A/R) = S'
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- EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

SOLUCIONES OPCION B DE LA CONVOCATORIA ORDINARIA
Problema B.1:

a) El club deportivo Collarada esta formado por 60 deportistas de las siguientes disciplinas: esqui
alpino, esqui nérdico y escalada. Se sabe que hay 16 deportistas menos de esqui alpino que la
suma de los de esqui ndrdico y escalada. Ademas, el nimero de deportistas de esqui alpino mas
los de escalada es tres veces el nimero de deportistas de esqui nordico. Calcula el nimero de
deportistas de cada disciplina.

b) Sabiendo que a = -2, calcule el valor del siguiente determinante.
a a+b a—c

2a 3a+2b 4a-2c
3a 6a+3b 10a - 3c

Solucion

a) X =numero de deportistas esqui alpino
Yy = numero de deportistas esqui nérdico

Z = numero de deportistas escalada.

x=y+z—-16 x—y—z=-16

x+y+z=60 x+y+z=60
SE{ :>{
x+z=3y x—3y+z=0

1 1 1 60 gfg—ii 1 1 1 60
AB= (1 -1 -1 —16) — (O -2 =2 —76)

1 -3 1 0 0 -4 0 -60
S es equivalente al sistema triangular

x+y+z=60 x=60—-15—-23 =22
S’E[—Zy—22=—76 = { z=38—-15=23
—4y = —60 y =15
La solucidn es: 22 deportistas de esqui alpino, 15 de esqui nérdico y 23 de escalada
a a+b a—c a a a—c a b a—c
b)A,=|2a 3a+2b 4a-2c = 2a 3a 4a—2c|+|2a 2b 4a-—2c|=
3a 6a+3b 10a — 3cl 22columna 13a 6a 10a—3c! [3a 3b 10a-3c
suma de
dos vectores i =0
primera y22 columnas
son proporcionales
a a a—c a a a a a —c a a a
2a 3a 4a-—2c = 2a 3a 4a|+ |2a 3a —2c| =(2a 3a 4a|=
3a 6a 10a —3cl 32columna 13a 6a 10a 3a 6a —3c 3a 6a 10a
suma de -0
dos vectores primera y32 columnas
son proporcionales
1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
za.a.al2 3 4 = atlo 1 2 = allo 1 2|=a%l0 1 2[=ad
3 6 10lF2=F2-2F1 0 3 7lF3=F3-3F2 0 3 7 0 0 1
F3'=F3-3F1
El valor del determinante paraa=-2esA_,= (—2)3 = —8.
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" EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema B.2:
a) Determine la ecuacion del plano determinado por el punto P:(2, 1, 2) y la recta
r:(1,0,0)+t(-1,1, 1).

b) Dados los vectores 1(1,2,0),7(2,1, —3)determine el drea del tridngulo que tiene por lados
esos dos vectores.

Solucion
a) ElplanompasaporP(2,1,2) contienear =y =(1,0,0) +t(—1,1,1)
rcm = A(1,0,0) € m y v(—1,1, 1) es una direccién contenida en el plano }:

P, Aen =AP = (1,1, 2) es una direccién contenida en el plano

La ecuacidn del plano es

x—1 vy z
n=|l-1 1 1|=0 & mwm=x+3y—-2z—-1=0
1 1 2

El plano determinado por el punto P(2,1,2)ylarectar:(1,0,0)+t(-1,1,1)esx+3y—2z—1=0.

b) El &rea del tridngulo que determinan los vectores (1, 2,0),v(2,1,—3) es la mitad del médulo
de su producto vectorial

T 7k
uxv=[1 2 o|=(63-3) =
2 1 -3

= Area Ayz=

N |-

N1 1 3
|u X V| :E‘/(_6)2 + 32 4+ (—3)2 =2 54 u2=5\/8 u.

. L . ‘ 3
El drea del tridangulo, que tiene por lados esos dos vectores, es: Area Ayz= E\/E u?,
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema B.3:

x—1
(x+1)2
a) Determine las asintotas de la funcidn, si existen.

Considere la funcién: f(x) =

b) Determine los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de esa funcion, si existen.

c) Determine la integral f 11)2
Solucion
a) f0) = Dmnf=zﬂ—{—n
x—1 -2 x—1 -2
* hm f(x) x—) 1— (x+1)2 0 - hm f(X) 1+ (x+1)2 0 i
= larectax = —1 es una asintota vertical
x—1 —oo [e5)

o hm f(x) = x_) m e =—=0 llmf(x) l—)oo(x+1)2 =—=0 =
= larectay =0 esunaasintota horizontal
e Dado que hay asintotas horizontales, no hay oblicuas.

Las asintotas son: x = —1, que es una asintota vertical, e y = 0, que es una asintota horizontal.

, _ (e+D)?-2(x+1)(x—1) _ x+1-2(x—1) _ 7 —
b) f(x) = (x +1)2 = fx) = (x+1)* - (x+1)3
3—x
(x+1)3

f'(x) =0=x=3.En(3,1/8) f tiene un maximo relativo.

(_Ool _1) -1 (_11 3 ) 3 (3l OO)

- 2 + 0 - SIGNO f
Decreciente A | Creciente ':f'e";‘:t':/‘;’ Decreciente MONOTONIA DE f
) x—1 d f . . | x=1 i + d inad
¢) Grpy2 Se descompone en fracciones simples como rD? = i e ya que su denominador

tiene una raiz real doble.

x—1 _A(x+1)+B { A=1 - {A=1
A

x+1D2  (x+1)2 +B=-1 B=-2
Fxol f f G =[x+ Gt
RSV Groz@ T -1 ],
= [Lnlx + 1] + 2—] =Ln2-2
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema B.4:

La probabilidad de que una persona escriba un mensaje de Twitter sin faltas de ortografia es 0.75. Se
sabe ademas que una persona escribe a lo largo del dia 20 mensajes de Twitter.
A partir de esta informacion, responde a las siguientes cuestiones. NO es necesario finalizar los cdlculos
en ninguna de ellas, puede dejarse indicada la probabilidad, precisando los numeros que la definen.
a) éCudl es la probabilidad de que exactamente la mitad de los mensajes escritos en un dia, es
decir 10, no tengan faltas de ortografia?

b) ¢Cudl es la probabilidad de que ningin mensaje de los 20 escritos en un dia tenga faltas de
ortografia?

c) éCudl es la probabilidad de que 18 o mas mensajes de los 20 escritos en un dia si tengan faltas
de ortografia?

Solucion:

El experimento aleatorio “una persona escribe un mensaje de Twitter y se observa si comete o no faltas
de ortografia al escribir un mensaje de Twitter” es una prueba de Bernoulli.

Sea “éxito” = “la persona no comete faltas de ortografia al escribir un mensaje de Twitter” p = 0.75
Se repite 20 veces este experimento. Las pruebas son independientes.

Entonces la variable aleatoria X = “n? de éxitos” = “numero de veces que la persona no comete faltas de
ortografia al escribir un mensaje al escribir un mensaje de Twitter”, es una variable binomial

X = B(20,0.75) con funcién de probabilidad P(X = k) = (sz) L 0.75k - 0.25mk
20 10 10 20! 10 10 10 10
a) P(X = 10) = ( ) £0.7510.0.2510 = 2% . 0.7510. 02510 = 184756 - 0.751° - 0.251°~ 0.0099.
10 10!10!

P(X = 10)~ 0.0099.

b) P(X = 20) = (38) 107520 0.25% = 2% 0.7520 ~ 0,0032.

P(X = 20) ~ 0.0032.

c) Si 18 o mas mensajes de Twitter de los 20, tienen faltas de ortografia, entonces el nimero de
mensajes que no contienen faltas es menor o igual a 2:

PX<2)=P(X=0)+P(X=1)+P(X =2) =
— 20 . 0. 20 20 . 1, 19 20 . 2. 18_
_(0) 0.75%-0.25 +(1) 0.751-0.25 +(2) 0.752 - 0.2518=
20! 20! 20!
=S 025204 2 .(751.0.2519 + ——__.(.752 - 0.2518~
orzor 0257 Figor 075 10257 4 9121 0.757- 025
~9-10"13 4545 -10"11 4+ 1.55 - 102 ~ 1.6 - 10~°

P(X<2)=1.6 -107°.
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

. EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL CONVOCATORIA:

o g;:g;gg'dad ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU) EXTRAORDINARIA

S FASE GENERAL CURSO: 2018-2019 DE SEPTIEMBRE
MATERIA: MATEMATICAS II

INSTRUCCIONES GENERALES Y CALIFICACION
Después de leer atentamente todas las preguntas, el estudiante debera escoger una de las dos opciones propuestas y
responder razonadamente a las cuestiones de la opcién elegida.
Para la realizacion de esta prueba se puede utilizar calculadora, siempre que no tenga NINGUNA de las siguientes
caracteristicas: posibilidad de transmitir datos, ser programable, pantalla grafica, resoluciéon de ecuaciones, operaciones
con matrices, cdlculo de determinantes, cdlculo de derivadas, cdlculo de integrales ni almacenamiento de datos
alfanuméricos. Cualquiera que tenga alguna de estas caracteristicas sera retirada.
CALIFICACION: La valoracién de cada ejercicio se especifica en el enunciado.
Todas las respuestas deberan estar debidamente justificadas.
TIEMPO: 90 minutos.

OPCION A

Problema A.1:
c) (1.5 puntos) Considere el siguiente sistema de ecuaciones, donde k es un parametro real:
2x—y+kz=1
—x+y—kz=0

2x —ky +2kz=-1
Determine los valores del parametro real k, para los que este sistema es compatible determinado, compatible
indeterminado o incompatible.
d) (1.5 puntos) Resuelva el sistema cuando k = 1.

Problema A.2:

c) (0.75 puntos) Determine el volumen determinado por los siguientes vectores i = (1,1,1) , ¥ = (2,1, 0)
y W, siendow = U x ¥, y donde el simbolo “x” representa el producto vectorial.
d) (0.75 puntos) Determine la ecuacién del plano que pasa por el punto P: (1, 3,2) y es perpendicular a la recta
(3x — 2y =-1
r.{ 2y +3z =3
Problema A.3:

d) (1 punto)Determine el limite

I ( 2 1)
im(—————-——
x-0\In((1+x)?) x
e) (1 punto)Determine el valor de la constante k para que la funcion

x*-1 ,
six#+1
X

f(X)={_

k—x six=1

sea continuaenx =1

f) (2 puntos) La curvay = x? + 1 divide al rectadngulo limitado por los puntos 4 : (0,1),B: (2,1),C: (0,5)y
D : (2,5) en dos partes. Determine el drea de cada una de esas dos partes.

Problema A.4:

Una encuesta realizada sobre el mes preferido, entre julio, agosto o septiembre, para salir de vacaciones arrojé los
siguientes datos: un 40% prefiere julio, un 30 % agosto y el resto prefiere el mes de septiembre. Entre los que prefieren el
mes de julio, un 60% pasa sus vacaciones en un hotel; entre los que prefieren el mes de agosto un 40 % elige hotel para sus
vacaciones y entre los encuestados que prefieren septiembre, un 65 % eligen hotel.

c) (0.5 puntos) Se elige un individuo al azar, calcule la probabilidad de que vaya a un hotel y le guste ir en agosto.

d) (0.5 puntos) Se elige un individuo al azar, calcule la probabilidad de que pase sus vacaciones en un hotel.
e) (0.5 puntos) Se elige un individuo al azar y dice que no pasa sus vacaciones en un hotel, calcule la probabilidad de
que prefiera irse en agosto de vacaciones.
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

— . . EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL CONVOCATORIA:

4 g;‘:g\;]%lgldad ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU) EXTRORDINARIA

S FASE GENERAL CURSO: 2018-2019 DE SEPTIEMBRE
MATERIA: MATEMATICAS Il

INSTRUCCIONES GENERALES Y CALIFICACION
Después de leer atentamente todas las preguntas, el estudiante debera escoger una de las dos opciones propuestas y
responder razonadamente a las cuestiones de la opcién elegida.
Para la realizacion de esta prueba se puede utilizar calculadora, siempre que no tenga NINGUNA de las siguientes
caracteristicas: posibilidad de transmitir datos, ser programable, pantalla grafica, resolucidon de ecuaciones, operaciones
con matrices, cdlculo de determinantes, cdlculo de derivadas, cdlculo de integrales ni almacenamiento de datos
alfanuméricos. Cualquiera que tenga alguna de estas caracteristicas sera retirada.
CALIFICACION: La valoracién de cada ejercicio se especifica en el enunciado.
Todas las respuestas deberan estar debidamente justificadas.
TIEMPO: 90 minutos.

OPCION B

Problema B.1:
a) (1.5 puntos) Estudie el rango de la matriz que aparece a continuacidn segun los diferentes valores del parametro

realm
1 1 0
A= (3 m 1 )
0 -2 m
b) (1.5 puntos) Determine la inversa de la matriz A anterior cuandom = —1

Problema B.2:

(1.5 puntos) Determine la ecuacion del plano que contiene a la recta
(3x +y =-1
{ 4y +3z =5
y pasa por el punto 4: (1, 3,—1).

Problema B.3:

a) (1.5 puntos) Considere la funcion:
( )_2x3+kx2+x+3
fe) = x% 42

Determine el valor de k para que la funcién f(x) tenga como asintota oblicua si x - +oo, larectay = 2x — 1.

b) (1.5 puntos) Determine
f x(In(x))?dx
c) (1.5 puntos) Determine, si existen los maximos, minimos relativos y puntos de inflexion de la funcién

1
fG) =~ +InCo)

Problema B.4:

Un juego de ruleta tiene 25 casillas numeradas del 1 al 25. Un jugador gana si sale 2 o multiplo de 2.
a) (0.75 puntos) Si juega 100 veces, calcule la probabilidad de que gane exactamente 10 veces. (En este apartado, NO
es necesario finalizar los calculos, puede dejarse indicada la probabilidad, precisando los nimeros que la definen).
b) (0.75 puntos) Sijuega 200 veces, calcule la probabilidad de que gane entre 90 y 110 veces, ambos valores incluidos.
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL CONVOCATORIA:

;}I ggg\éggidad ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU) EXTRORDINARIA DE
FASE GENERAL CURSO: 2018-2019 SEPTIEMBRE

MATERIA: MATEMATICAS |I

k 0.00 0.01 0.02 0.03 0.04 0.05 0.08 0.07 0.08 0.02
0.0 0.5000 0.5040 0.5080 05120 05160 05100 05232 0.527e 05319 0.5350
0.1 05308 0.5438 05478 05517 05557 0.5508 0.5638 0.5675 05714 05753
0.2 057e3 0.5832 0.5871 05010 05048 0.5e87 0.6026 0.6064 06102 06141
03 06170 06217 06255 06203 06331 0.6388 0.6408 0.6443 0.6480 06517
04 06554 0.6501 0.6628 0.6684 0.6700 068738 08772 0.6808 06844 0.6a7e
05 06015 0.6950 0.6e8s 07019 07054 0.7088 07123 0.7157 07120 07224
0.6 07257 0.7201 07324 0.7357 07380 07422 07454 0.7486 0.7517 07540
07 0.7560 0.7811 0.7842 0.7673 07704 07724 0.7764 07784 07823 0.7852
08 0.7881 0.7910 07832 0.7087 07985 0.8023 0.8051 0.8078 0.8108 08133
o0e 08150 0.8188 0.8212 08238 08264 0.8280 08315 0.8340 0.8385 08380
1.0 08413 0.8438 0.8481 0.8485 0.8508 0.8531 08554 0.8577 0.a5ee 0.8621
1.1 08643 0.8685 0.8680 0.8708 08720 08742 08770 0.8700 0.8810 0.8830
12 08840 0.8860 08888 0.8007 08025 0.8944 0.8082 0.8080 0.8997 0.8015
13 02032 0.e040 0.2088 0.0082 02000 09115 09131 0.0147 08182 0erT7
14 0g1ez 00207 0e222 09238 08251 08285 pez27e 0.e2e2 0.9308 0.g31e
1.5 0e3z2 08M5 02357 098370 0e3e2 034 0.8408 08418 08420 0841
18 02452 0.9463 02474 09434 02405 09505 09515 0.8525 09535 098545
1.7 0554 00564 00573 00582 02501 Desee 0.9608 0.0616 0.9625 00633
1.8 02641 0.oe4p 00858 00684 02671 0.9878 0.0688 0.e6e3 0.gege 08708
1.9 09713 08719 02728 09732 08738 09744 0.9750 0.8758 0.8781 0.8767
20 08772 00778 08783 00788 0eTes De7es 09803 0.0808 00812 00817
21 0.e821 0.0826 02820 09834 02838 09242 0.9848 0.8850 08254 0.0a57
22 0.2861 00864 02888 0.8871 0.2875 0.8878 0.2881 0.0884 0.9887 0.e820
23 028e3 0.0806 0.98e8 0.0001 02004 0.0208 0.9000 o.ee1n 090013 090018
24 0go18 0.0620 D22 0.0025 0ge27 Deg22 0.2031 0.0032 0gg32 00036
25 02038 0040 02241 09043 02045 09048 D.oo4g 0.0040 0.0851 0.0052
28 02053 0.0e55 0.ea5s 09057 0.g050 0.2280 0.2061 0.e062 0.gee2 00084
27 02085 0.0066 0.ees7 0.0068 02060 0.0e70 0.9871 o.eer2 0.9¢73 00074
28 02074 00975 02976 00077 02077 neg7e 0.gg7e 0.0070 0.9880 0.0081
2e 0.2e81 0.0ee2 0.eas2 09083 0oos4 D.oge4 0.ggas 0.e@85 0.g¢a8 00086
30 0.e087 0.0087 0.ea87 0.0088 0.2o88 0.9ese 0.9¢82 0.ea80 0.2¢20 0.000
an 02000 0.2201 0.2ee1 0.0091 02o@2 Dgee2 0.9¢02 0.eee2 09002 09003
32 00003 00083 0 o4 0.0094 0.0004 0.0004 0.0004 0.0085 0.0005 0.0905
a3 02005 0.g9e5 Deges 0.0096 02006 Dogee 0.9¢08 0.0006 0.9¢08 0.gge7
34 0.e0a7 0.0ee7 0.ege7 0.0097 0.eeg7 0.9eg7 0.9¢07 0.eee7 0.9¢e7 0.00e8
35 02008 0.09¢8 D.gees 0.0008 02008 0.9ee8 0.9¢08 0.e008 0.9¢08 0.0008
38 02008 0.09¢8 0.eee0 09020 02000 Dggee 0.9¢00 0.oe00 0.9¢00 0.0000

NOTA: En la tabla figuran los valores de P(Z < k) para una distribucion normal de media 0 y desviacion tipica 1. Si no encuentra el valor en la tabla, elija el mas
proximo y en el caso de que los valores por exceso y por defecto sean iguales considere la media aritmetica de los valores comespondientes.
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

SOLUCIONES OPCION A DE LA CONVOCATORIA EXTRAORDINARIA
Problema A.1:
a) Considere el siguiente sistema de ecuaciones, donde k es un parametro real:
2x —y+kz=1
{ —x+y—kz=0
2x —ky + 2kz = -1
Determine los valores del parametro real k, para los que este sistema es compatible determinado,
compatible indeterminado o incompatible.
b) Resuelva el sistema cuando k = 1.

Solucion:
2x—y+kz=1
a) S = { —-x+y—kz=20 Las matrices de coeficientes A y ampliada A : B del sistema S son:
2x —ky + 2kz = -1
2 -1 k 2 -1 k 1
A=<—1 1 —k) A:B=<—1 1 -k O)
2 -k 2k 2 -k 2k -1
2 -1 k 2 -1 1
Al = |-1 1 —k|=k|-1 1 —1|=kQ2-k);|Al =0 k(2-k)=0=k=00 k=2
2 —k 2k 2 —k 2

e Sik#0y k # 2 |Ales un menor de orden 3 no nulo, tanto de A como de A:B =
= Rango A =Rango A : B =3 =n2incdgnitas = S es compatible determinado.

e Sik=0 |A|=0:>RangoA¢3yeImenordeordenZdeA:|§ _g|=2¢0:>

= Rango A=2
2 -1 0 1 2 -1 1

A:B=<—1 1 0 O) El menorde A: B: [—-1 1 0= -3#0=
2 0O 0 -1 2 0o -1

= Rango A : B =3;Rango A + Rango A : B = S es incompatible
e Sik=2 |Al =0=RangoA#3yel menordeorden?2deA: |§ :12| =-2#0=>

= Rango A=2
2 -1 2 1 2 -1 1

A:B=<—1 1 -2 0) El menorde A : B:[—1 1 0l=-1#0=>
2 -2 4 -1 2 -2 -1

= Rango A : B=3; Rango A+ Rango A : B = S es incompatible.

Sik+0, yk+2 Compatible determinado
Sik=0 Incompatible
Sik=2 Incompatible

b) Sik =1 el sistema es compatible determinado con el mismo nimero de ecuaciones que de
incégnitas, es entonces un sistema de Cramer

2 -1 1 1 2 -1 1
A:B=(-1 1 -1 0 Al = [-1 1 -1|1=1

2 -1 2 -1 2 -1 2

1 -1 1 2 1 1 2 -1 1

0 1 -1 -1 0o -1 ) ‘—1 1 0 )

—1=1 -1 21 __ 2 __ 12 -1 2 L — 2 -1 -1l _ =4 _ _
XEE it yE =l 4] = 2
X = 1' y = _1I zZ = _2
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema A.2:

a) Determine el volumen determinado por los siguientes vectoresu = (1,1,1), v = (2,1,0) y w,
siendo W = U x ¥, y donde el simbolo “x” representa el producto vectorial.
b) Determine la ecuacion del plano que pasa por el punto P: (1,3, 2) y es perpendicular a la recta

_{3x - 2y =-1
' 2y +3z =3
Solucion:
a) Siu=(1,1,1),v=(2,1,0)
i ]k
w=uxv=|1 1 1|=(01, 2,-1)
2 1 0

El volumen del paralelepipedo determinado por i ,7, W es el valor absoluto del producto mixto de
estos tres vectores:

1 1 1
[W,v,w]= 2 1 0]|=6
-1 2 -1

Volumen del paralelepipedo determinado por i, v, w es 6 u3

b) El vector director de r, v, ,es perpendicular al plano buscado
T ]k
v =3 —2 o|l=(-6,-9, 6) paraleloa(2,3,—-2)
0 2 3

mn=2x+3y—2z+D =0 yelpuntoP(1,3,2) Emr =
=21+33-224+D=0 =D =-7

Luego el plano, que pasa por el punto P: (1,3, 2) y es perpendicular a la recta, tiene por ecuacion:

n=2x+3y—-2z—-7=0
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema A.3:

a) Determine el limite

I < 2 1)
im(——————
x>0 \In((1 +x)?) «x
b) Determine el valor de la constante k para que la funcién

x4-1 .

flx) = { a1 StXF 1 sea continua enx = 1

k—x six=1

¢) Llacurvay = x? + 1 divide al rectadngulo limitado por los puntos A: (0,1),B: (2,1),C: (0,5)y
D : (2,5) en dos partes. Determine el drea de cada una de esas dos partes.

Solucion:
( ) 2_2(1+x)
. 2 1 . 2x—In((1+x)? 0 . 1402
a llm(———)=00—oo=11m(—)=— = lim (1) =
) x-0 \In((1+x)2)  x x-0 \ xIn((1+x)32) 0 | Hopitar ¥=0 1n((1+x)2)+x 2ty
(1+x)
2 2(1+x)-2 5 0
— 1 _itx — 1 1+x — 1 X -0
= lim <ln((1+x)2)+ %) chlir(l)<(1+x)ln((1+x)2)+ 2x> I om0z 0 L iopital
1+x
= lim 2 =lim 2 =2 =2_1
L Hopital ¥=0 ln((1+x)2)+(1+x) 20942 x50 ln((1+x)2>+2+2 Ini+2+2 4 2
(1+x)
li ( 2 1) 1
im———————)==.
-0 \In((1+x)2) x/ 2
b) f(x) continuaenx =1= lin11 flx) = lir‘{l+ fx)=1f(1)
x—->1" X—
x*-1 0 P+ +x+1)(x—-1)
lim f(x) = lim =—= lim = lim (x3 + x? 1) =4 = lim f(x
x—>1‘f( ) x-1" x—1 0 x-1" x—1 x—>1‘(x At ) x—>1+f( )
f=k-1
f(x) continuaenx=1=>k—-1=4=k=>5.
Para que la funcion sea continua en X = 1, debe ser k= 5.
& yx+1
\ (0,5) y=5 c) Llamemos A, al area del recinto ACD, determinado
- D (2,5) por la recta de ecuacion y =5y la pardbola de
i ecuacién y =x%+ 1 . Y sea A, el area del recinto
Ax ADB, determinado por la misma pardbola y la
ad rectay =1
2 2 2, o x3 z
A, Ay = [ 5dx — [ (x +1)dx=[5x—?—x]0=
y=1 372
“1a(01) B(2,1) [4x — x—] —g-3=-10
31 3 3
2 1 o 1 2 3 , , 5 2 4
_ 2 _ =[*= — =22
Ay = [[(x*+ Ddx — |; 1dx—[3+x x]o—su.
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EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema A.4:

Una encuesta realizada sobre el mes preferido, entre julio, agosto o septiembre, para salir de vacaciones
arrojo los siguientes datos: un 40 % prefiere julio, un 30 % agosto y el resto prefiere el mes de septiembre.
Entre los que prefieren el mes de julio, un 60 % pasa sus vacaciones en un hotel; entre los que prefieren
el mes de agosto un 40 % elige hotel para sus vacaciones y entre los encuestados que prefieren
septiembre, un 65 % eligen hotel.

a) Se elige unindividuo al azar, calcule la probabilidad de que vaya a un hotel y le guste ir en agosto.

b) Se elige un individuo al azar, calcule la probabilidad de que pase sus vacaciones en un hotel.
c) Seelige unindividuo al azar y dice que no pasa sus vacaciones en un hotel, calcule la probabilidad
de que prefiera irse en agosto de vacaciones.
Solucion:

Nombramos los sucesos
A1 = “La persona prefiere el mes de julio para ir de vacaciones” P(A) =04

A, = “La persona prefiere el mes de agosto para ir de vacaciones” P(A,) =03
A; = “La persona prefiere el mes de septiembre para ir de vacaciones” P(A3) = 0.3

B = “La persona pasa sus vacaciones en un hotel”

P(B/A,) = 0.6 P(B/A,) = 0.4 P(B/A;) = 0.65

a) Deben suceder ala vez A, y B. Por tanto, la probabilidad pedida es:
P(BNnA,)=P(B/A,) P(A,) =04 0.3=0.12

P(BNnA,) =0.12.

b) Obtendremos la probabilidad de B utilizando el teorema de la probabilidad total:
P(B) = P(B/A;) - P(A1) + P(B/A;) - P(Az) + P(B/A3) - P(43) =

=06-04+04-03+0.65-0.3=0.555.

P(B) =0.555.
. A P(A,nBS)  P(A3)-P(ANB) 0.3-0.12
c 2 - - - ~
c) Ha sucedido B P( /BC)‘ s = ar T1oomss ~ 0404

P(?2/pc)~ 0.404.
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" EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

SOLUCIONES OPCION B DE LA CONVOCATORIA EXTRAORDINARIA
Problema B.1:

a) Estudie el rango de la matriz que aparece a continuacion segun los diferentes valores del

parametro real m
1 1 0
A= (3 m 1>
0 -2 m

b) Determine la inversa de la matriz A anterior cuandom = —1
Solucion:
1 1 0 1 1 0
a) SiA=(3 m 1) Det A =3 m 1[=m?-3m+2
0 -2 m 0 -2 m

DetA=m?-3m+2=0< m=1om=2
e Sim=#* 1 ym+# 2 existe un menor de orden 3 (mdximo posible) distinto de 0 que es
Det A=rangoA=3
e Sim=1

1 1 0 1 1

A=(3 1 1 rango A # 3. El menor de A | |=—2¢0:,>rangoA=2

3 1
0 -2 1

e Sim= 2

1 1 0 11
A=<3 2 1) rango A # 3. El menor de A |3 2|=—1;l’:0:>rangoA=2.

Q =2 2
Sim+1ym=+ 2 =>rangoA=3
Sim=1 =rango A=2
Sim= 2 = rango A=2.

1 1 0
b) A=<3 -1 1) Det A=(—1)?-3(-1)+2=6

oY 11 3 1] .3 -1
S IR B N IR

— -2
3 3 -6
Al 11 0 1 0 |t 11]_ _
agas| =, S+l Al -l 2l ‘(1 . i)
_|_| 10 _|1 0 +|1 1| T
-1 1 3 1 3 -1
303 _e\' /1 1 1
6 6 6 2 6 6
12 1 =L _r 2|11 _1 _1]_ j1
A = DetA(Ad]A) e 6 6 | | 2 6 6 =4
11 1 L _z
6 6 6 3 3
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“ EVALUACION DE BACHILLERATO PARA EL ACCESO A LA UNIVERSIDAD (EBAU)

Problema B.2:

Determine la ecuacién del plano que contiene a la recta
_{3x +y =-1

4y +3z =5
y pasa por el punto 4: (1,3, —1). y

Solucion:

Si el plano it buscado contiene a la recta r = m pertenece al haz de planos determinado por los planos
m=3x+y+1=0y my,=4y +3z —5=0.

Dado que ninguno de los planos que definen r contiene al punto A(1,3,—-1) =
JaeR/ n=3x+y +1+ a4y +3z —5)=0
Aen=3-1+3 +1+ a(4-3 +3-(-1) —-5)=0=7+ 4a=0 =a=—
n=3x +y +1—£(4y +3z =5)=0 :>n53x+y+1—%y—24—1z+%=0 =
=>n=12x—-24y—-212+39=0 =

n=4x—-8y—-7z+13 =0.
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Problema B.3:

2x34+kx?+x+3
x2+42
como asintota oblicua six - +oo, larectay = 2x — 1.

b) Determine [ x(In(x))?dx

c) Determine, si existen los maximos, minimos relativos y puntos de inflexidn de la funcidn f(x) = % + In(x)

a) Considere la funcién: f(x) = . Determine el valor de k para que la funcién f(x) tenga

Solucion:
a) y = 2x — 1 asintota oblicua de f(x)six » co=>m = lim % =2 lim(f(x) —mx) =—
X—00 X—>00
. 2x7+kx“+x+3 . 203 +hx? +x+3—-2x3—4x . kx?—3x+3
= im (S - 2x) = —1s lim (SR =~ dim (M) = k= -1
Luego k = —1

b) Sea I = [x(In(x))?dx . Utilizaremos el método de integracién por partes
u= (ln(x))2 du = er;(x) dx

2 == (ln(x)) Md = xz—z (ln(x))2 — [ xIn(x)dx
V== dv = xdx A
1
= In (x) du, = -dx
- * 1=% (@) = (S0 - [ dx) =
vy == dv, = xdx 2 2 2x

2
= xz—z (ln(x))2 —xz—zln(x) +%fxdx = x2_2 (ln(x))2 — xz—zln(x) + %2+ C.
I = [ x(In(x))%d -2 (ln(;vc))2 — ﬁln(x) + £+ C
= [ x(In(x X =3 5 T +C

c) f(x)= i + In(x) fescontinuay derivable n veces en (0, )

x—1 2—-x

f(x)———+—— = six e (0,00) f(x)_M_—s.xe(Ooo)

fx)=0=>x—-1=0=>x=1 f’(1)=1>0.
Luego en el punto (1, f(1)) = (1,1) lafuncién tiene un minimo relativo.

ffX)=0=>2—-x =0=> x=2

0,2) 2 (2, )
+ 0 - SIGNO f~ \
[
Coéncava hacia Concava hacia 3
arriba Punto de abajo CURVATURA
inflexion DE f ,
\ M

Luego en el punto (2, f(2)) = (2,% + an) la funcion tiene un punto de inflexidn.
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Problema B.4:

Un juego de ruleta tiene 25 casillas numeradas del 1 al 25. Un jugador gana si sale 2 o multiplo de 2.

a) Sijuega 100 veces, calcule la probabilidad de que gane exactamente 10 veces. (En este apartado,
NO es necesario finalizar los calculos, puede dejarse indicada la probabilidad, precisando los nu-
meros que la definen).

b) Si juega 200 veces, calcule la probabilidad de que gane entre 90 y 110 veces, ambos valores in-
cluidos.

Solucion:

El experimento aleatorio “una persona juega a la ruleta y se observa si gana” es una prueba de Bernoulli.

L 12
Sea “éxito” = “la persona gana” p = Py

Se repite n veces este experimento. Las pruebas son independientes.
Entonces la variable aleatoria X = “n? de éxitos” = “nimero de veces que la persona gana”, es una variable
binomial

X=B (n, 12—?;) con funcién de probabilidad P(X = k) = (Z) (g)k (g)n_k

a) EnestecasoX =B (100, %) y la probabilidad de que gane exactamente 10 veces:

_ _ (100Y\ (12\10 (13190 1000  121013%0 13 . =29 _ 16
P(X—10)—(10) (E) (E) =1 L2217 108 18- 1072 % 3.10

P(X =10) ~ 3.10716,

b) P(90 < X <110) =X+, (Z) (g)k (g)n_k suma de veinte sumandos.

Como n > 30,np = 96 >5,nq = 104 > 5, podemos aplicar el teorema de Moivre - Laplace y
obtener esta probabilidad aproximando X a la variable normal X = N(np,,/npq), (la aproximacidn

es buena ya que npq = 200;—?;—? = 4992 > 9)

X" = N(np,/npq)= N (200-32,v49.92) = N(96, 7.1)

P(90 < X < 110) = P(89.5 < X’ < 110.5) = P (89'75196 <2< 110;’1"96) = P(—0.915 < Z < 2.04);

P(~0.917 < Z < 2.04) = P(Z < 2.04) — P(Z < —0.915) = P(Z < 2.04) — (1 — P(Z < 0.915))

= 0.9793 — 1 + 0.8186 = 0.7979.
P(90 < X < 110) = 0.7979
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