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Actividades propuestas 

 

o ׬ adt ൌ a ൉ t|଴
୶ ൌ a ൉ x െ a ൉ 0 ൌ a ൉ x 

୶
଴  

o ׬ a ൉ tdt ൌ a ൉ ௧మ

ଶ
ቚ

଴

୶
ൌ a ൉ ௫మ

ଶ
െ a ൉ 0 ൌ a ൉ ௫మ

ଶ
 

୶
଴  

o ׬ ሺa ൉ t ൅ bሻdt ൌ a ൉ ቀ௧మ

ଶ
൅ 𝑏 ൉ 𝑡ቁቚ

଴

୶
ൌ a ൉ ሺ௫మ

ଶ
൅ b ൉ xሻ െ a ൉ 0 ൌ a ൉ ሺ௫మ

ଶ
൅ b ൉ xሻ 

୶
଴  

 

 

      a) ׬ 𝟒𝒙𝟑 𝒅𝒙 ൌ 𝑥ସ ൅ 𝐶 

     b) ׬ 𝟑𝒙𝟐 𝒅𝒙 ൌ ଷ௫య

ଷ
൅ 𝐶 ൌ 𝑥ଷ ൅ 𝐶  

     c) ׬ 𝟓𝒙𝟒𝒅𝒙 ൌ ହ௫ఱ

ହ
൅ 𝐶 ൌ 𝑥ହ ൅ 𝐶 

     d) ׬ሺ𝟓𝒙𝟒െ𝟒𝒙𝟑൅𝟑𝒙𝟐ሻ𝒅𝒙 ൌ 𝑥ହെ𝑥ସ൅𝑥ଷ ൅ 𝐶 

 

 

𝐹ሺ𝑥ሻ ൌ ሺ𝒙𝟑െ𝟑𝒙𝟐׬ ൅ 𝟐𝒙 ൅ 𝟏ሻ𝒅𝒙 ൌ ௫ర

ସ
െ 3 ௫య

ଷ
൅ 2 ௫మ

ଶ
൅ 𝑥 ൅ 𝐶 ൌ ௫ర

ସ
െ 𝑥ଷ ൅ 𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 𝐶  

Como F(0) = 4 , F(0) = ଴
ర

ସ
െ 0ଷ ൅ 0ଶ ൅ 0 ൅ 𝐶 ൌ 4 , luego C = 4 , de donde,  

𝐹ሺ𝑥ሻ ൌ ௫ర

ସ
െ 3 ௫య

ଷ
൅ 2 ௫మ

ଶ
൅ 𝑥 ൅ 4  

 

 

Si derivamos F(x) obtenemos 𝐹ᇱሺ𝑥ሻ ൌ 12𝑥ଶ ൅ 4𝑥 െ 1 ് 𝑓ሺ𝑥ሻ  
Por tanto, F(x) no es una primitiva de f(x) 
 

 

𝐹ሺ𝑥ሻ ൌ ሺ4𝑥ଶ׬ െ 5𝑥 ൅ 3ሻ𝑑𝑥 ൌ 4 ௫య

ଷ
െ 5 ௫మ

ଶ
൅ 3𝑥 ൅ 𝐶  , por tanto,   

𝑎 ൌ ସ

ଷ
  ,     𝑏 ൌ ିହ

ଶ
  ,      𝑐 ൌ 3  ,   𝑑 ൌ 𝐶  
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׬ 1𝑑𝑥 ൌ 𝑥                ׬ 2𝑑𝑥 ൌ 2𝑥         ׬ 3𝑑𝑥 ൌ 3𝑥     ׬ሺെ1ሻ𝑑𝑥 ൌ െ𝑥      ׬ሺെ2ሻ𝑑𝑥 ൌ െ2𝑥 

 

8. Calcula las siguientes primitivas utilizando el cambio indicado: 

 

𝑥 ൌ 𝑡ଵଶ , 𝑑𝑥 ൌ 12𝑡ଵଵ𝑑𝑡  , sustituyendo,   obtenemos  ׬
√௧భమି √௧భమయ

√௧భమర ൉ 12𝑡ଵଵ𝑑𝑡 , simplificando, 

׬
௧లି௧ర

௧య 12𝑡ଵଵ𝑑𝑡 ൌ ሺ𝑡଺׬ െ 𝑡ସሻ12𝑡଼𝑑𝑡 ൌ 12 ሺ𝑡ଵସ׬ െ 𝑡ଵଶሻ𝑑𝑡 ൌ 12 ቀ௧భఱ

ଵହ
െ ௧భయ

ଵଷ
ቁ ൅ 𝐶   

𝑥 ൌ 𝑡ଵଶ , 𝑡 ൌ √𝑥భమ
   ,      deshaciendo el cambio,  ׬ √௫ି √௫య

√௫ర ൉ 𝑑𝑥 ൌ 12 ቆ
൫ √௫భమ ൯

భఱ

ଵହ
െ

൫ √௫భమ ൯
భయ

ଵଷ
ቇ ൅ 𝐶 

 

 

𝑒௫ ൌ 𝑡 ,    𝑒௫𝑑𝑥 ൌ 𝑑𝑡  ,    𝑑𝑥 ൌ ௗ௧

௘ೣ ൌ ௗ௧

௧
,     𝑒ି௫ ൌ ଵ

௘ೣ ൌ ଵ

௧
     sustituyendo, 

׬
ௗ௫

௘ೣା௘షೣ ൌ ׬
೏೟
೟

௧ାభ
೟

ൌ ׬
೏೟
೟

೟మశభ
೟

ൌ ׬
ௗ௧

௧మାଵ
ൌ 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔ሺ𝑡ሻ ൅ 𝐶 ൌ 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔ሺ𝑒௫ሻ ൅ 𝐶  

 

 

1 ൅ 2𝑥 ൌ 𝑡ଶ  ,     2𝑑𝑥 ൌ 2𝑡𝑑𝑡  ,   𝑑𝑥 ൌ 𝑡𝑑𝑡  ,   𝑥 ൌ ௧మିଵ

ଶ
  ,   𝑡 ൌ √1 ൅ 2𝑥  
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׬
ହ௫ర

√ଵାଶ௫
𝑑𝑥 ൌ ׬

ହ൬೟మషభ
మ

൰
ర

√௧మ 𝑡𝑑𝑡 ൌ 5 ׬
൫௧మିଵ൯

ర

ଶర 𝑑𝑡 ൌ ହ

ଵ଺
ሺ𝑡଼׬ െ 4𝑡଺ ൅ 6𝑡ସ െ 4𝑡ଶ ൅ 1ሻ𝑑𝑡 ൌ  

ൌ
5

16
ቆ

𝑡ଽ

9
െ 4

𝑡଻

7
൅ 6

𝑡ହ

5
െ 4

𝑡ଷ

3
൅ 𝑡ቇ ൅ 𝐶 ൌ 

ൌ ହ

ଵ଺
ቀሺ√ଵାଶ௫ ሻవ

ଽ
െ 4 ሺ√ଵାଶ௫ ሻళ

଻
൅ 6 ሺ√ଵାଶ௫ ሻఱ

ହ
െ 4 ሺ√ଵାଶ௫ ሻయ

ଷ
൅ √1 ൅ 2𝑥 ቁ ൅ 𝐶  

 

 

𝑥 ൅ √𝑥ଶ െ 1 ൌ 𝑡  ,     √𝑥ଶ െ 1 ൌ 𝑡 െ 𝑥  , ൫√𝑥ଶ െ 1൯
ଶ

ൌ ሺ𝑡 െ 𝑥ሻଶ   ,    

𝑥ଶ െ 1 ൌ 𝑡ଶ ൅ 𝑥ଶ െ 2𝑥𝑡  ,   2𝑥𝑡 ൌ 𝑡ଶ ൅ 1  ,    𝑥 ൌ ௧మାଵ

ଶ௧
   ,      

𝑑𝑥 ൌ
ଶ௧൉ଶ௧ି൫௧మାଵ൯൉ଶ

ସ௧మ 𝑑𝑡 ൌ
൫ଶ௧మିଶ൯

ସ௧మ 𝑑𝑡 ൌ ௧మିଵ

ଶ௧మ 𝑑𝑡   , de donde, 

׬
ௗ௫

௫ା√௫మିଵ
ൌ ׬

ଵ

௧
൉ ௧మିଵ

ଶ௧మ 𝑑𝑡 ൌ ଵ

ଶ
׬ ቀ௧మ

௧య െ ଵ

௧యቁ 𝑑𝑡 ൌ ଵ

ଶ
׬ ቀଵ

௧
െ 𝑡ିଷቁ 𝑑𝑡 ൌ ଵ

ଶ
ቀ𝑙𝑛|𝑡| ൅ ௧షమ

ଶ
ቁ ൅ 𝐶  

Deshaciendo el cambio,   ׬
ௗ௫

௫ା√௫మିଵ
ൌ ଵ

ଶ
ቆ𝑙𝑛ห𝑥 ൅ √𝑥ଶ െ 1ห ൅ ଵ

ଶ൫௫ା√௫మିଵ൯
మቇ ൅ 𝐶  

 

 

𝑠𝑒𝑛𝑥 ൌ 𝑡  ,   𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 ൌ 𝑑𝑡 ,   sustituyendo,   nos queda, 

නሺ2𝑡ଷ ൅ 3𝑡ଶ െ 𝑡 ൅ 3ሻ𝑑𝑡 ൌ 2
𝑡ସ

4
൅ 3

𝑡ଷ

3
െ

𝑡ଶ

2
൅ 3𝑡 ൅ 𝐶 ൌ

𝑠𝑒𝑛ସ𝑥
2

൅ 𝑠𝑒𝑛ଷ𝑥 െ
𝑠𝑒𝑛ଶ𝑥

2
൅ 3𝑠𝑒𝑛𝑥 ൅ 𝐶 

 

9. Elige el cambio que simplifica las siguientes integrales: 

𝑡 ൌ 𝑥ସ ൅ 2𝑥  ,     𝑑𝑡 ൌ ሺ4𝑥ଷ ൅ 2ሻ𝑑𝑥 ൌ 2ሺ2𝑥ଷ ൅ 1ሻ𝑑𝑥  

               𝑡 ൌ 𝑡𝑔𝑥    ,           𝑑𝑡 ൌ ଵ

௖௢௦మ௫
𝑑𝑥     

           𝑡 ൌ 𝑙𝑛ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ    ,     𝑑𝑡 ൌ
భ
ೣ

௟௡௫
𝑑𝑥 ൌ ଵ

௫௟௡௫
𝑑𝑥   

    𝑡 ൌ 𝑥ସ െ 49   ,    𝑑𝑡 ൌ 4𝑥ଷ𝑑𝑥     

            𝑡ଷ ൌ 𝑥 ൅ 1    ,    3𝑡ଶ𝑑𝑡 ൌ 𝑑𝑥 

            𝑡 ൌ 1 െ 4𝑥ଶ            ,      𝑑𝑡 ൌ െ8𝑥𝑑𝑥 
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10. Determina si las siguientes integrales son inmediatas o no: 

         SÍ. 

                                    SÍ                 ቀ׬
௟௡௫

௫
𝑑𝑥 ൌ ׬ 𝑙𝑛𝑥 ൉ ଵ

௫
𝑑𝑥ቁ 

                       SÍ 

                          NO 

                                NO 

                         SÍ                          ሾ𝑥ସ െ 2𝑥ଶ ൅ 1 ൌ ሺ𝑥ଶ െ 1ሻଶሿ 

                                NO 

                                   NO 

11. Resuelve las siguientes integrales: 

, 𝑡 ൌ 𝑒௫, 𝑑𝑡 ൌ 𝑒௫𝑑𝑥, ׬ሺ𝑡ଷ ൅ 𝑡ଶ ൅ 𝑡ሻ𝑑𝑡 ൌ ௧ర

ସ
൅ ௧య

ଷ
൅ ௧మ

ଶ
൅ 𝐶 ൌ ௘రೣ

ସ
൅ ௘యೣ

ଷ
൅ ௘మೣ

ଶ
൅ 𝐶 

 ,  𝑡 ൌ 𝑒௫మ
,   𝑑𝑡 ൌ 2𝑥𝑒௫మ

𝑑𝑥  ,  ଵ
ଶ

׬ 𝑐𝑜𝑠𝑡𝑑𝑡 ൌ ଵ

ଶ
𝑠𝑒𝑛𝑡 ൅ 𝐶 ൌ ଵ

ଶ
𝑠𝑒𝑛ሺ𝑒௫మ

ሻ ൅ 𝐶 

,    𝑡 ൌ lnሺ𝑐𝑜𝑠𝑥ሻ ,     𝑑𝑡 ൌ െ ௦௘௡௫

௖௢௦௫
𝑑𝑥 ൌ െ𝑡𝑔𝑥𝑑𝑥 ൌ 

ൌ െ ׬ 𝑡𝑑𝑡 ൌ െ ௧మ

ଶ
൅ 𝐶 ൌ െ ሺ୪୬ሺ௖௢௦௫ሻሻమ

ଶ
൅ 𝐶  

=
ଵ

ଶ
׬

ଶ௫

ଵାሺ௫మሻమ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔ሺ𝑥ଶሻ ൅ 𝐶 

׬=
௘ೣ

ଵାሺ௘ೣሻమ 𝑑𝑥 ൌ 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔ሺ𝑒௫ሻ ൅ 𝐶 

=
ሺ௟௡௫ାଶሻమ

ଶ
൅ 𝐶 

12. Resuelve las siguientes integrales: 

   ൜
𝑢 ൌ 𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 1  →    𝑑𝑢 ൌ ሺ2𝑥 ൅ 1ሻ𝑑𝑥
𝑑𝑣 ൌ 𝑒௫𝑑𝑥          →    𝑣 ൌ ׬ 𝑒௫𝑑𝑥 ൌ 𝑒௫ ൠ   

ሺ׬ 𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 1ሻ𝑒௫𝑑𝑥 ൌ ሺ𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 1ሻ𝑒௫ െ ሺ2𝑥׬ ൅ 1ሻ𝑒௫𝑑𝑥 ൌ  
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  ൜
𝑢 ൌ 2𝑥 ൅ 1    →    𝑑𝑢 ൌ 2𝑑𝑥

𝑑𝑣 ൌ 𝑒௫𝑑𝑥    →    𝑣 ൌ ׬ 𝑒௫𝑑𝑥 ൌ 𝑒௫ൠ         ൌ ሺ𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 1ሻ𝑒௫ െ ሾሺ2𝑥 ൅ 1ሻ𝑒௫ െ ׬ 2𝑒௫𝑑𝑥ሿ ൌ 

ൌ ሺ𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 1ሻ𝑒௫ െ ሺ2𝑥 ൅ 1ሻ𝑒௫ ൅ 2𝑒௫ ൅ 𝐶 ൌ ሺ𝑥ଶ െ 𝑥 ൅ 2ሻ𝑒௫ ൅ 𝐶  

 

  ቊ
𝑢 ൌ 𝑙𝑛𝑥    →   𝑑𝑢 ൌ ଵ

௫
𝑑𝑥

𝑑𝑣 ൌ 𝑑𝑥   →       𝑣 ൌ ׬ 𝑑𝑥 ൌ 𝑥
 ቋ   ׬ 𝑙𝑛𝑥𝑑𝑥 ൌ 𝑙𝑛|𝑥|𝑥 െ ׬ 𝑥 ଵ

௫
𝑑𝑥 ൌ 𝑥𝑙𝑛|𝑥| െ 𝑥 ൅ 𝐶 

 

൜
𝑢 ൌ 𝑥  →    𝑑𝑢 ൌ 𝑑𝑥

𝑑𝑣 ൌ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥  →   𝑣 ൌ ׬ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 ൌ 𝑠𝑒𝑛𝑥ൠ 

׬  𝑥𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 ൌ 𝑥𝑠𝑒𝑛𝑥 െ ׬ 𝑠𝑒𝑛𝑥𝑑𝑥 ൌ 𝑥𝑠𝑒𝑛𝑥 ൅ 𝑐𝑜𝑠𝑥 ൅ 𝐶  

 

 

𝐼 ൌ ׬ cosሺ𝑙𝑛𝑥ሻ 𝑑𝑥 ൌ ׬
ୡ୭ୱ ሺ௟௡௫ሻ

௫
൉ 𝑥𝑑𝑥 ൌ         ቊ

𝑢 ൌ 𝑥   →      𝑑𝑢 ൌ 𝑑𝑥
𝑑𝑣 ൌ ୡ୭ୱ ሺ௟௡௫ሻ

௫
𝑑𝑥    →    𝑣 ൌ 𝑠𝑒𝑛ሺ𝑙𝑛𝑥ሻቋ      

ൌ 𝑥𝑠𝑒𝑛ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ െ ׬ 𝑠𝑒𝑛ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ𝑑𝑥.  

׬ 𝑠𝑒𝑛ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ׬
ୱୣ୬ ሺ௟௡௫ሻ

௫
൉ 𝑥𝑑𝑥 ൌ                   ቊ

𝑢 ൌ 𝑥   →      𝑑𝑢 ൌ 𝑑𝑥
𝑑𝑣 ൌ ୱୣ୬ሺ௟௡௫ሻ

௫
𝑑𝑥    →    𝑣 ൌ െ𝑐𝑜𝑠ሺ𝑙𝑛𝑥ሻቋ 

ൌ െ𝑥𝑐𝑜𝑠ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ ൅ ׬ cosሺ𝑙𝑛𝑥ሻ 𝑑𝑥. 

𝐼 ൌ 𝑥𝑠𝑒𝑛ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ ൅ 𝑥𝑐𝑜𝑠ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ െ 𝐼 ,   2𝐼 ൌ 𝑥𝑠𝑒𝑛ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ ൅ 𝑥𝑐𝑜𝑠ሺ𝑙𝑛𝑥ሻ  

𝑰 ൌ 𝟏

𝟐
𝒙ሺ𝒔𝒆𝒏ሺ𝒍𝒏𝒙ሻ ൅ 𝒄𝒐𝒔ሺ𝒍𝒏𝒙ሻ ሻ ൅ 𝑪  

 

 

𝑓ᇱሺ𝑥ሻ ൌ 2𝑒ଶ௫ െ 4𝑥 ,       f(x) es una primitiva de h(x). 

 

 

a) ׬ሺ𝑥 ൅ 1ሻሺ3𝑥 ൅ 2ሻ𝑑𝑥 ൌ ሺ3𝑥ଶ׬ ൅ 5𝑥 ൅ 2ሻ𝑑𝑥 ൌ 3 ௫య

ଷ
൅ 5 ௫మ

ଶ
൅ 2𝑥 ൅ 𝐶  

b) 𝐹ᇱሺ𝑥ሻ ൌ 3𝑥ଶ ൅ 4𝑥 ് 𝑓ሺ𝑥ሻ , no es una primitiva. 
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a) ׬ሺ𝑥 ൅ 𝑎ሻ𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 ൌ    ൜
𝑢 ൌ 𝑥 ൅ 𝑎   →   𝑑𝑢 ൌ 𝑑𝑥

𝑑𝑣 ൌ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥   →   𝑣 ൌ ׬ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 ൌ 𝑠𝑒𝑛𝑥ൠ  

ൌ ሺ𝑥 ൅ 𝑎ሻ𝑠𝑒𝑛𝑥 െ ׬ 𝑠𝑒𝑛𝑥𝑑𝑥 ൌ ሺ𝑥 ൅ 𝑎ሻ𝑠𝑒𝑛𝑥 ൅ 𝑐𝑜𝑠𝑥 ൅ 𝐶  

b) Ha de ser G’(x) = f(x), sin embargo, G’(x) = F’(x) + 2 = f(x) + 2. 

 

 

𝐹ሺ𝑥ሻ ൌ ሺ𝑥ଶ׬ ൅ 𝑏𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ௫య

ଷ
൅ 𝑏𝑥ଶ ൅ 𝐶  

𝐹ሺ0ሻ ൌ ଴య

ଷ
൅ 𝑏 ൉ 0ଶ ൅ 𝐶 ൌ 2          𝐹ሺ3ሻ ൌ ଷయ

ଷ
൅ 𝑏 ൉ 3ଶ ൅ 𝐶 ൌ 20        

C = 2    y    9 + 9 b + C = 20 , de donde,  b = 1  y     𝐹ሺ𝑥ሻ ൌ ௫య

ଷ
൅ 𝑥ଶ ൅ 2 

 

 

𝐹ሺ𝑥ሻ ൌ ׬ ቀ25 െ 𝑥ଶ ൅ ௔

௫మቁ 𝑑𝑥 ൌ 25𝑥 െ ௫య

ଷ
െ ௔

௫
൅ 𝐶  

𝑓ᇱሺ𝑥ሻ ൌ െ2𝑥 െ 2 ௔

௫య       𝑓
ᇱሺ1ሻ ൌ െ2 ൉ 1 െ 2 ௔

ଵయ ൌ െ2 െ 2𝑎 ൌ െ2 ,      𝑎 ൌ 0 

 

18. Resuelve las siguientes integrales definidas: 

  ൌ ௫య

ଷ
൅ ௫మ

ଶ
൅ 𝑥ቚ

଴

଺
ൌ ቀ଺య

ଷ
൅ ଺మ

ଶ
൅ 6ቁ െ ቀ଴య

ଷ
൅ ଴మ

ଶ
൅ 0ቁ ൌ 92  

ൌ ௫య

ଷ
൅ ௫మ

ଶ
൅ 𝑥ቚ

ିଵ

ଵ
ൌ ቀଵయ

ଷ
൅ ଵమ

ଶ
൅ 1ቁ െ ቆ

ሺିଵሻయ

ଷ
൅

ሺିଵሻమ

ଶ
൅ ሺെ1ሻቇ ൌ ଼

ଷ
  

ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥ሺ𝑥ଶ ൅ 1ሻ

భ
మ𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ

√ଷ
଴

൫௫మାଵ൯
య
మ

య
మ

อ
଴

√ଷ

ൌ ଵ

ଷ
ቈቆ൫ሺ√3ሻଶ ൅ 1൯

య
మቇ െ ቀሺ0ଶ ൅ 1ሻ

య
మቁ቉ ൌ ଻

ଷ
  

ൌ ଵ

ଶ
׬

ଶ௫ାଶ

௫మାଶ௫ାଶ
𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ

ଵ
ିଵ 𝑙𝑛|𝑥ଶ ൅ 2𝑥 ൅ 2|ห

ିଵ

ଵ
ൌ ଵ

ଶ
ሾሺ𝑙𝑛5ሻ െ ሺ𝑙𝑛1ሻሿ ൌ ௟௡ହ

ଶ
  

ൌ െ𝑐𝑜𝑠𝑥|଴
గ ൌ െ𝑐𝑜𝑠𝜋 ൅ 𝑐𝑜𝑠0 ൌ 2   

׬ 𝑙𝑛𝑥𝑑𝑥 ൌ ቊ
𝑢 ൌ 𝑙𝑛𝑥   →   𝑑𝑢 ൌ ଵ

௫
𝑑𝑥

𝑑𝑣 ൌ 𝑑𝑥   → 𝑣 ൌ ׬ 𝑑𝑥 ൌ 𝑥
ቋ  ൌ 𝑥𝑙𝑛𝑥 െ ׬ 𝑥 ଵ

௫
𝑑𝑥 ൌ 𝑥𝑙𝑛𝑥 െ 𝑥 ൅ 𝐶  
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׬ 𝑙𝑛𝑥𝑑𝑥 ൌ 𝑥𝑙𝑛𝑥 െ 𝑥⌋ଵ
௘ ൌ ሺ𝑒𝑙𝑛𝑒 െ 𝑒ሻ െ ሺ1𝑙𝑛1 െ 1ሻ ൌ 1

௘
ଵ   

 

 

׬ ሺ2𝑥 ൅ 1ሻ𝑑𝑥 ൌ 𝑥ଶ ൅ 𝑥|଴
ହ ൌ 30

ହ
଴  ,    f(c) = 2c + 1,      30 = (2c + 1)∙5 ,             𝑐 ൌ ଶହ

ଵ଴
ൌ ହ

ଶ
  

 

20. Sin efectuar el cálculo de la integral indefinida, calcula f’(x) si 𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ ׬
ௗ௧

௟௡௧

௘ೣ

ଶ      

La función 𝑔ሺ𝑡ሻ ൌ ଵ

௟௡௧
 es continua en [2,b] ,   𝑔ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑒௫  es derivable, 

Por el teorema fundamental del cálculo integral: 

𝑓ᇱሺ𝑥ሻ ൌ
1

ln ሺ𝑒௫ሻ
൉ 𝑒௫ 
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EJERCICIOS Y PROBLEMAS 

Ejercicio	1:	

1) 𝒙𝟓dx =  
௫ల

଺
 +C 

2)  𝟒

𝒙𝟓 dx = 4𝑥ିହdx = 4∙
௫షర

ିସ
 = 

ିଵ

௫ర  +C 

3) 𝒅𝒙

𝒙𝟐  = 
ଵ

௫మ dx= 𝑥
ିଶdx= 

௫షభ

ିଵ
 + C 

4) 37dx = 37x + C 

5) 𝟔𝒙𝟕dx = 6∙
௫ఴ

଼
 + C 

6) 𝟓𝒙
𝟏
𝟒 dx = 5∙

௫
ఱ
ర

ఱ
ర

 = 4√𝑥ହర
+ C 

7) 5∙√𝒙𝟑dx = 5𝑥
య
మ dx = 5∙

௫
ఱ
మ

ఱ
మ

 = 2√𝑥ହ + C 

8ሻ ׬ሺ𝟑 െ 𝟐𝒙 െ 𝒙𝟒ሻ𝒅𝒙 ൌ 3𝑥 െ ଶ௫మ

ଶ
െ ௫ఱ

ହ
൅ 𝐶 ൌ 3𝑥 െ 𝑥ଶ െ ௫ఱ

ହ
൅ 𝐶 

9ሻ ׬൫𝟐𝐱𝟓 െ 𝟓𝐱 ൅ 𝟑൯𝐝𝐱 ൌ ଶ௫ల

଺
െ ହ௫మ

ଶ
൅ 3𝑥 ൅ 𝐶 

10ሻ ׬ሺ𝟐 ൅ 𝟑𝐱𝟑ሻ𝟐𝐝𝐱 ൌ ׬ 4 ൅ 9𝑥଺ ൅ 12𝑥ଷ𝑑𝑥 ൌ 4𝑥 ൅ 9
௫ళ

଻
൅ 12

௫ర

ସ
൅ 𝐶 ൌ 4𝑥 ൅

ଽ௫ళ

଻
൅ 3𝑥ସ ൅ 𝐶 

11) (2∙ሺ𝒙𝟐 ൅ 𝟐ሻ𝟑dx = 2∙(ሺ𝑥ଶሻଷ+ሺ3𝑥ଶሻଶ∙2+3𝑥ଶ∙2ଶ+2ଷ)dx= 2∙(𝑥଺+18𝑥ସ+12𝑥ଶ+8)dx=  

(2𝑥଺ ൅ 36𝑥ସ ൅ 24𝑥ଶ ൅ 16ሻdx= 2∙௫
ళ

଻
൅ 36 ൉ ௫ఱ

ହ
൅ 24 ൉ ௫య

ଷ
൅ 16𝑥 + C 

12) ሺ𝟏 െ 𝒙𝟑ሻ𝟐dx = 1‐2𝑥ଷ+ሺ𝑥ଷሻଶdx= x‐2∙
௫ర

ସ
 +

௫ళ

଻
 + C 

13) 𝒙
𝟑ି𝒙ା𝟐

𝒙𝟑 dx = ௫
య

௫య dx‐
௫

௫మ dx+
ଶ

௫యdx = 1dx ‐
ଵ

௫మ 𝑑𝑥 ൅  ଶ

௫యdx = (1‐𝑥
ିଶ ൅ 2𝑥ିଷሻ𝑑𝑥=  

= 𝑥 ൅ ௫షభ

ଵ
൅ 2 ൉ ௫షమ

ିଶ
ൌ 𝑥 ൅ ௫షభ

ଵ
െ 𝑥ିଶ ൅ 𝐶 

14) (‐4𝒙
𝟐
𝟑+2x)dx  = ‐4∙

௫
ఱ
య

ఱ
య

൅ 2 ൉ ௫మ

ଶ
൅ C =‐ 

ଵଶ௑
ఱ
య

ହ
 +𝑥ଶ+ C 

15) (3a‐ 𝟏

𝟑𝒆𝟐 ൅ 𝟐𝒙𝒂)dx  = (3a‐
ଵ

ଷ௘మ)x + 2
௫ೌశభ

௔ାଵ
 + C 

׬ (16 െ 𝟑

𝒙𝟑 ൅ 𝟐 െ 𝟑

√𝒙
𝒅𝒙 ൌ ׬  െ3𝑥ିଷ ൅ 2 െ 3𝑥

షభ
మ 𝑑𝑥 ൌ  െ3 ௫షమ

ିଶ
൅ 2𝑥 െ 3 ௫

భ
మ

భ
మ

൅ 𝐶 ൌ 

   ൌ ଷ

ଶ௫మ ൅ 2𝑥 െ 6√𝑥 ൅ 𝐶 

     17)   (3𝒙𝟓 െ  𝟒

𝟑𝒙𝟐 ൅ 𝟐√𝒙𝟐𝟓
ሻdx = ଷ௫ల

଺
 ‐12∙

௫షభ

ିଵ
൅ 2 ൉ ௫

ళ
ఱ

ళ
ఱ

 = 
௫ల

ଶ
െ ଵଶ

௫
൅ ଵ଴௫

ళ
ఱ

଻
 + C 
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   18)  (1‐x)√𝒙)dx = √𝑥 െ 𝑥√𝑥dx = 𝑥
భ
మ െ 𝑥 ൉ 𝑥

భ
మ 𝑑𝑥= 𝑥

భ
మ െ 𝑥

య
మ𝑑𝑥 ൌ ௫

య
మ

య
మ

െ ௫
ఱ
మ

ఱ
మ

 = 
ଶ௫

య
మ

ଷ
 ‐ 

ଶ௫
ఱ
మ

ହ
 +C 

   19)  𝒙
𝟑ା𝟓𝒙𝟐ି𝟒

𝒙𝟐  dx = ௫
య

௫మ 𝑑𝑥 ൅  ହ௫మ

௫మ 𝑑𝑥 െ  ସ

௫మ 𝑑𝑥= x dx +5 dx ‐4𝑥ିଶdx=  

             =
௫మ

ଶ
൅ 5𝑥 െ 4 ൉ ௫షభ

ିଵ
= 

௫మ

ଶ
൅ 5𝑥 െ ସ

௫
 + C 

    20)   (5𝒆𝒙 ൅ 𝟐𝒙𝟑ି𝟑𝒙𝟐ା𝟓

𝟒𝒙𝟐 ሻ𝒅𝒙 ൌ   5𝑒௫𝑑𝑥 ൅  ଶ௫య

ସ௫మ 𝑑𝑥 െ  ଷ௫మ

ସ௫మ 𝑑𝑥 ൅  ହ

ସ௫మ 𝑑𝑥=  

            = 5𝑒௫𝑑𝑥 ൅  ଶ௫

ସ
𝑑𝑥 െ  ଷ

ସ
𝑑𝑥 ൅  ହ௫షమ

ସ
𝑑𝑥    =  5𝑒௫൅ ଵ

ସ
𝑥ଶ െ ଷ

ସ
𝑥 െ ହ௫షభ

ସ
ൌ     

          = 5𝑒௫ ൅ ଵ

ସ
𝑥ଶ െ ଷ

ସ
𝑥 ൅ ହ

ସ௫
 + C 

21.  ׬
ሺ𝟏ା𝒙ሻ𝟐

√𝒙 
 𝒅𝒙    ൌ ሺ𝑥ଶ׬ ൅ 2𝑥 ൅ 1ሻ ቀ𝑥

షభ
మ ቁ 𝑑𝑥 ൌ ׬  ሺ𝑥

య
మ ൅ 2𝑥

భ
మ ൅ 𝑥

షభ
మ ሻ 𝑑𝑥 ൌ ௫

ఱ
మൗ

ହ
ଶൗ

൅ 2 ௫
య

మൗ

ଷ
ଶൗ

൅ ௫
భ

మൗ

ଵ
ଶൗ

൅ 𝐶 ൌ

 ଶඥ௫ఱ

ହ
൅ ସ√௫య

ଷ
൅ 2√𝑥 ൅ 𝐶 

ሺ√𝒙׬ .22 െ 𝟏

𝟐
𝒙 ൅ 𝟐

√𝒙
ሻ 𝒅𝒙 ൌ ׬ ቀ𝑥

భ
మ െ ଵ

ଶ
𝑥 ൅ 2𝑥

షభ
మ ቁ 𝑑𝑥 ൌ ௫

య
మൗ

ଷ
ଶൗ

െ ௫మ

ସ
൅ ଶ௫

భ
మൗ

ଵ
ଶൗ

൅ 𝐶 ൌ ଶ√௫య

ଷ
െ ௫మ

ସ
൅ 4√𝑥 ൅ 𝐶 

׬ .23  √𝒙 ሺ𝒙𝟑 ൅ 𝟏ሻ𝒅𝒙  ൌ ׬ ቀ𝑥
భ
మቁ ሺ 𝑥ଷ ൅ 1ሻ𝑑𝑥 ൌ ׬ ቀ𝑥

ళ
మቁ ൅ ቀ𝑥

భ
మቁ 𝑑𝑥 ൌ ௫

వ
మൗ

ଽ
ଶൗ

൅ ௫
య

మൗ

ଷ
ଶൗ

൅ 𝐶 ൌ 

          ൌ ଶ√௫వ

ଽ
൅ ଶ√௫య

ଷ
൅ 𝐶 

׬ .24 ቀ√𝒙𝟓 െ 𝟐

𝟑√𝒙
 ቁ 𝒅𝒙 ൌ ׬ ቆ𝑥

ఱ
మ െ ଶ௫

షభ
మ

ଷ
ቇ 𝑑𝑥 ൌ ௫

ళ
మൗ

଻
ଶൗ

െ ଶ௫
భ

మൗ

ଷ൉ଵ ଶൗ
൅ 𝐶 ൌ ଶ√௫ళ

଻
െ ସ√௫

ଷ
൅ 𝐶 

׬ .25 √𝒙 ሺ𝟑 െ 𝟓𝒙ሻ𝒅𝒙   ൌ ሺ𝑥׬
భ
మሻ ሺ3 െ 5𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ׬ ቀ3𝑥

భ
మ െ 5𝑥

య
మቁ 𝑑𝑥 ൌ  ଷ௫

య
మൗ

ଷ
ଶൗ

െ ହ௫
ఱ

మൗ

ହ
ଶൗ

൅ 𝐶 ൌ 

         ൌ 2√𝑥ଷ െ 2√𝑥ହ ൅ 𝐶 

26.  ׬
ሺ𝒙ା𝟏ሻ ାሺ𝒙ି𝟐ሻ

√𝒙
𝒅𝒙  ሺ𝑥ଶ׬ ൅ 𝑥 െ 2ሻ ቀ𝑥

షభ
మ ቁ 𝑑𝑥 ൌ ׬ ቀ𝑥

య
మ ൅ 𝑥

భ
మ െ 2𝑥

షభ
మ ቁ 𝑑𝑥 ൌ  ௫

ఱ
మൗ

ହ
ଶൗ

൅ ௫
య

మൗ

ଷ
ଶൗ

െ ଶ௫
భ

మൗ

ଵ
ଶൗ

൅

𝐶 ൌ ଶඥ௫ఱ

ହ
൅ ଶ√௫య

ଷ
െ 4√𝑥 ൅ 𝐶 

׬ .27  ሺ𝟑𝒙 ൅ 𝟒ሻ𝟐 𝒅𝒙 ൌ ׬ 3ሺ3𝑥 ൅ 4ሻଶ𝑑𝑥 ൌ ሺଷ௫ାସሻయ

ଷ൉ଷ
൅ 𝐶 ൌ ሺଷ௫ାସሻయ

ଽ
൅ 𝐶 

ሺ𝟑𝒙׬ .28 െ 𝟕ሻ𝟒𝒅𝒙 ൌ ଵ

ଷ
׬ 3ሺ3𝑥 െ 7ሻସ𝑑𝑥 ൌ ሺଷ௫ି଻ሻఱ

ଷ൉ହ
൅ 𝐶 ൌ ሺଷ௫ି଻ሻఱ

ଵହ
൅ 𝐶 

׬ .29 𝒙 ሺ𝒙𝟐 െ 𝟒ሻ𝟑𝒅𝒙  ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥ሺ𝑥ଶ െ 4ሻଷ𝑑𝑥 ൌ ሺ௫మିସሻర

ଶ൉ସ
൅ 𝐶 ൌ ሺ௫మିସሻర

଼
൅ 𝐶 

׬ .30  𝟑𝒙 ሺ𝒙𝟐 ൅ 𝟐ሻ𝟑 𝒅𝒙 ൌ ଷ

ଶ
׬ 2𝑥 ሺ𝑥ଶ ൅ 2ሻଷ𝑑𝑥 ൌ ଷሺ௫మାଶሻర

ଶ൉ସ
൅ 𝐶 ൌ

ଷ൫௫మାଶ൯
ర

଼
൅ 𝐶 

׬ .31  ሺ𝒙𝟑 ൅ 𝟐ሻ𝟐𝒙𝟐  𝒅𝒙 ൌ ଵ

ଷ
ሺ𝑥ଷ׬ ൅ 2ሻଶ3𝑥ଶ𝑑𝑥 ൌ ሺ௫యାଶሻయ

ଷ൉ଷ
൅ 𝐶 ൌ ሺ௫యାଶሻయ

ଽ
൅ 𝐶 
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׬ .32   ሺ𝒙𝟑 ൅ 𝟑ሻ 𝒙𝟐 𝒅𝒙 ൌ ଵ

ଷ
ሺ𝑥ଷ׬ ൅ 3ሻ3𝑥ଶ𝑑𝑥 ൌ ሺ௫యାଷሻమ

ଷ൉ଶ
൅ 𝐶 ൌ ሺ௫యାଷሻమ

଺
൅ 𝐶 

׬ .33  ሺ𝒙 െ 𝟐ሻ𝟑/𝟐𝒅𝒙 ൌ ଶඥሺ௫ିଶሻఱ

ହ
൅ 𝐶 

׬ .34  ሺ𝒂 ൅  𝒙ሻ𝟑 𝒅𝒙 ൌ
ሺ௔ା௫ሻర

ସ
൅ 𝐶 

׬ .35  ሾሺ𝒙 ൅ 𝟐ሻ𝟑 – ሺ𝒙 ൅ 𝟐ሻ𝟐ሿ 𝒅𝒙 ൌ ሺ௫ାଶሻర

ସ
െ

ሺ௫ାଶሻయ

ଷ
൅ 𝐶 

׬ .36 √𝟑𝒙 ൅ 𝟏𝟐 𝒅𝒙 ൌ ଵ

ଷ
׬ 3ሺ3𝑥 ൅ 12ሻ

భ
మ𝑑𝑥 ൌ ሺଷ௫ାଵଶሻ

య
మൗ

ଷ൉ଷ ଶൗ
൅ 𝐶 ൌ ଶඥሺଷ௫ାଵଶሻయ

ଽ
൅ 𝐶 

׬ .37  𝒅𝒙

√𝒙ା𝟑
ൌ ሺ𝑥׬ ൅ 3ሻ

షభ
మ 𝑑𝑥 ൌ ሺ௫ାଷሻ

భ
మൗ

ଵ
ଶൗ

൅ 𝐶 ൌ 2√𝑥 ൅ 3 ൅ 𝐶 

׬ .38  𝒅𝒙

ሺ𝒙ି𝟏ሻ𝟑 ൌ ሺ𝑥׬ െ 1ሻିଷ𝑑𝑥 ൌ ሺ௫ିଵሻషమ

ିଶ
൅ 𝐶 ൌ ିଵ

ଶሺ௫ିଵሻమ ൅ 𝐶 

׬ .39  ሺ𝒙𝟐 ൅ 𝒙ሻ𝟒 ሺ𝟐𝒙 ൅ 𝟏ሻ 𝒅𝒙 ൌ ሺ௫మି௫ሻఱ

ହ
൅ 𝐶 

׬ .40 𝟏

√𝒙
ሺ𝟏 ൅ √𝒙ሻ𝟐𝒅𝒙 ൌ 2 ׬

ଵ

ଶ√௫
൫1 ൅ √𝑥൯

ଶ
𝑑𝑥 ൌ ଶሺଵା√௫ሻయ

ଷ
൅ 𝐶 

41.  ׬
𝒙𝟑

ሺ𝒙𝟒ି𝟏ሻ𝟐 𝒅𝒙 ൌ ׬ 𝑥ଷሺ𝑥ସ െ 1ሻିଶ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ସ
׬ 4𝑥ଷሺ𝑥ସ െ 1ሻିଶ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ସ
൉ ሺ௫రିଵሻషభ

ିଵ
൅ 𝑐 ൌ ሺ௫రିଵሻషభ

ିସ
൅ 𝑐 ൌ

ଵ

ସሺ௫రିଵሻ
൅ 𝑐  

42.  ׬
𝒙

ሺ𝒙𝟐ା𝟒ሻ𝟑 𝒅𝒙 ൌ ׬  𝑥ሺ𝑥ଶ ൅ 4ሻିଷ𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥ሺ𝑥ଶ ൅ 4ሻିଷ𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
൉ ሺ௫మାସሻషమ

ିଶ
൅ 𝑐 ൌ ሺ௫మାସሻషమ

ିସ
൅ 𝑐 ൌ

െ ଵ

ସሺ௫మାସሻమ ൅ 𝑐 

׬.43 𝒙√𝒙𝟐 െ 𝟕𝒅𝒙 ൌ ׬ 𝑥ሺ𝑥ଶ െ 7ሻ
భ
మ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥 ሺ𝑥ଶ െ 7ሻ

భ
మ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
൉ ሺ௫మି଻ሻ

య
మ

య
మ

൅ 𝑐 ൌ ሺ௫మି଻ሻ
య
మ 

ଷ
൅ 𝑐 ൌ

ඥሺ௫మି଻ሻయ

ଷ
൅ 𝑐 

ሺ𝒙׬.44 െ 𝟏ሻሺ𝒙𝟐 െ 𝟐𝒙 ൅ 𝟑ሻ𝟒 𝒅𝒙 ൌ 

ଵ

ଶ
ሺ2𝑥׬ െ 2ሻሺ𝑥ଶ െ 2𝑥 ൅ 3ሻସ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
൉

൫௫మିଶ௫ାଷ൯
ఱ

ହ
൅ 𝑐 ൌ

൫௫మିଶ௫ାଷ൯
ఱ

ଵ଴
൅ 𝑐  

׬.45
𝟑𝒙

ඥ𝟏ା𝟕𝒙𝟐
𝒅𝒙 ൌ ׬ 3𝑥ሺ1 ൅ 7𝑥ଶሻିభ

మ 𝑑𝑥 ൌ 

ଷ

ଵସ
׬ 14𝑥ሺ1 ൅ 7𝑥ଶሻିభ

మ 𝑑𝑥 ൌ ଷ

ଵସ
൉ ሺଵା଻௫మሻ

భ
మ

భ
మ

൅ 𝑐 ൌ ଷ√ଵା଻௫మ

଻
൅ 𝑐   

׬.46
𝟖𝒙𝟐

൫𝒙𝟑ା𝟐൯
𝟐 𝒅𝒙 ൌ ׬ 8𝑥ଶ ሺ𝑥ଷ ൅ 2ሻିଶ𝑑𝑥 ൌ 

଼

ଷ
׬ 3𝑥ଶ ሺ𝑥ଷ ൅ 2ሻିଶ𝑑𝑥 ൌ ଼

ଷ
൉

൫௫యାଶ൯
షభ

ିଵ
൅ 𝑐 ൌ െ ଼

ଷሺ௫యାଶሻ
൅ 𝑐  



 

2º Bachillerato. Matemáticas Aplicadas a las CCSS II. Capítulo 7: Integrales. RESPUESTAS  IES ATENEA    Ciudad Real 

  Revisor: Luis Carlos vidal del Campo 

www.apuntesmareaverde.org.es  Ilustraciones: Creadas con GeoGebra 

Integrales231 

׬.47
𝟑𝒙 

ඥ𝒙𝟐ା𝟑
𝟑 𝒅𝒙 ൌ ׬ 3𝑥ሺ𝑥ଶ ൅ 3ሻିభ

య 𝑑𝑥 ൌ ଷ

ଶ
׬ 2𝑥ሺ𝑥ଶ ൅ 3ሻିభ

య 𝑑𝑥 ൌ 

ଷ

ଶ
൉ ሺ௫మାଷሻ

మ
య

మ
య

൅ 𝑐 ൌ ଽ ඥሺ௫మାଷሻమయ

ସ
൅ 𝑐   

׬.48 𝒙√𝟏 െ 𝒙𝟐𝟑
 𝒅𝒙 ൌ ׬ 𝑥ሺ1 െ 𝑥ଶሻ

భ
య 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥ሺ1 െ 𝑥ଶሻ

భ
మ 𝑑𝑥 ൌ 

ଵ

ଶ
൉ ሺଵି௫మሻ

ర
య

ర
య

൅ 𝑐 ൌ ଷ ඥሺଵି௫మሻరయ

ସ
൅ 𝑐     

׬.49
𝒙𝟐

ඥ𝒙𝟑ା𝟓
𝟒 𝒅𝒙 ൌ ׬ 𝑥ଶሺ𝑥ଷ ൅ 5ሻିభ

ర 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଷ
׬ 3𝑥ଶሺ𝑥ଶ ൅ 5ሻିభ

ర  𝑑𝑥 ൌ  ଵ

ଷ
൉ ሺ௫యାହሻ

య
ర

య
ర

൅ 𝑐 ൌ ସ ඥሺ௫యାହሻయర

ଽ
൅ 𝑐     

׬.50 𝒙𝟐ሺ𝒙𝟑 െ 𝟏ሻ
𝟑
𝟓 𝒅𝒙 ൌ ଵ

ଷ
׬ 3𝑥ଶሺ𝑥ଷ െ 1ሻ

య
ఱ 𝑑𝑥 ൌ   

ଵ

ଷ
൉ ሺ௫యିଵሻ

య
ఱ

య
ఱ

൅ 𝑐 ൌ ହ ඥሺ௫యିଵሻఴఱ

ଶସ
൅ 𝑐  

׬.51 √𝒙𝟐 െ 𝟐𝒙𝟒 𝒅𝒙 ൌ ׬ ඥ𝑥ଶሺ1 െ 2𝑥ଶሻ 𝑑𝑥 ൌ ׬ 𝑥√1 െ 2𝑥ଶ𝑑𝑥 ൌ ׬ 𝑥ሺ1 െ 2𝑥ଶሻ
భ
మ 𝑑𝑥 ൌ െ ଵ

ସ
׬ െ4𝑥ሺ1 െ

2𝑥ଶሻ
భ
మ 𝑑𝑥 ൌ 

െ ଵ

ସ
൉

൫ଵିଶ௫మ൯
య
మ

య
మ

൅ 𝑐 ൌ െ
ඥሺଵିଶ௫మሻయ

଺
൅ 𝑐    

ሺ𝒆𝒙׬.52 ൅ 𝟏ሻ𝟑𝒆𝒙𝒅𝒙 ൌ ሺ௘ೣାଵሻర

ସ
൅ 𝑐 

׬.53 𝒔𝒆𝒏𝟑𝒙ሺ𝒄𝒐𝒔 𝒙ሻ 𝒅𝒙 ൌ ௦௘௡ర௫

ସ
൅ 𝑐 

׬.54 𝒙ሺ𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙𝟐ሻ𝒔𝒆𝒏 𝒙𝟐 𝒅𝒙 ൌ െ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥 ሺ𝑐𝑜𝑠ସ𝑥ଶሻሺെ𝑠𝑒𝑛 𝑥ଶሻ𝑑𝑥 ൌ െ ଵ

ଶ
൉ ௖௢௦ఱ௫మ

ହ
൅ 𝑐 ൌ െ ௖௢௦ఱ௫మ

ଵ଴
൅ 𝑐 

׬.55
𝒙൉𝒍𝒏ሺ௫మାଷሻ

𝒙𝟐ା𝟑
 𝒅𝒙 ൌ ׬ 𝑙𝑛 ሺ𝑥ଶ ൅ 3ሻ ൉ ௫

௫మାଷ
𝑑𝑥 ൌ 

ଵ

ଶ
׬ lnሺ𝑥ଶ ൅ 3ሻ ൉ ଶ௫

௫మାଷ
𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
൉ ௟௡మ|௫మାଷ|

ଶ
൅ 𝑐 ൌ ௟௡మ|௫మାଷ|

ସ
൅ 𝑐      

׬.56
𝒔𝒆𝒏 𝒙

𝒄𝒐𝒔𝟑𝒙
𝒅𝒙 ൌ ׬ 𝑐𝑜𝑠ିଷ𝑥ሺ𝑠𝑒𝑛 𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ    

െ1 ׬ 𝑐𝑜𝑠ିଷ𝑥ሺെ𝑠𝑒𝑛 𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ െ1 ൉ ௖௢௦షమ௫

ିଶ
൅ 𝑐 ൌ ௖௢௦షమ௫

ଶ
൅ 𝑐 ൌ ଵ

ଶ௖௢௦మ௫
൅ 𝑐      

׬.57
𝒆𝒙

𝟐𝒆𝒙ି𝟑
𝒅𝒙 ൌ ଵ

ଶ
׬

ଶ௘ೣ

ଶ௘ೣିଷ
𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
൉ 𝑙𝑛|2𝑒௫ െ 3| ൅ 𝑐 

׬.58 𝒕𝒈𝟓𝒙ሺ𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙ሻ𝒅𝒙 ൌ ௧௚ల௫

଺
൅ 𝑐 

׬.59
𝒔𝒆𝒄𝟐 𝟑𝒙

𝒕𝒈 𝟑𝒙
𝒅𝒙 ൌ ଵ

ଷ
׬

ଷ൉௦௘௖మ ଷ௫

௧௚ ଷ௫
𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଷ
൉ 𝑙𝑛 |𝑡𝑔 3𝑥| ൅ 𝑐 

׬.60
𝒍𝒏ሺ𝒙ሻ

𝟑𝒙
𝒅𝒙 ൌ ଵ

ଷ
׬ 𝑙𝑛 |𝑥| ൉ ଵ

௫
𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଷ
൉ ௟௡మ|௫|

ଶ
൅ 𝑐 ൌ ௟௡మ|௫|

଺
൅ 𝑐   
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Ejercicio 2 

׬(1
𝐝𝐱

𝐱ା𝟐
ൌ ׬

ଵ

୶ାଶ
dx ൌ ln|x ൅ 2| ൅ C 

׬(2
𝐝𝐱

𝟐𝐱ି𝟑
ൌ ଵ

ଶ
ln|2x െ 3| ൅ C 

׬(3
𝐝𝐱

𝐱ି𝟏
ൌ ׬

ଵ

୶ିଵ
dx ൌ ln|x െ 1| ൅ C 

׬(4
𝐱𝐝𝐱

𝐱𝟐ି𝟏
ൌ ଵ

ଶ
׬

ଶ୶

୶మିଵ
dx ൌ ଵ

ଶ
ln|xଶ െ 1| ൅ C 

׬(5
𝐱

𝟏ି𝟐𝐱𝟑 𝐝𝐱 ൌ ିଵ

଺
׬

ି଺୶మ

ଵିଶ୶య ൌ ିଵ

଺
ln|2xଷ െ 1| ൅ C 

׬(6
𝐱𝟐

𝟏ି𝐱𝟑 𝐝𝐱 ൌ ିଵ

ଷ
׬

ଷ୶మ

ଵି୶య dx ൌ ିଵ

ଷ
ln|xଷ െ 1| ൅ C 

׬(7
𝟑𝐱

𝐱𝟐ା𝟐
𝐝𝐱 ൌ ଷ

ଶ
׬

ଶ୶

୶మାଶ
dx ൌ ଷ

ଶ
ln|xଶ ൅ 2| ൅ C 

׬(8
𝟒

𝟑𝐱ା𝟓
𝐝𝐱 ൌ ସ

ଷ
׬

ଷ

ଷ୶ାହ
dx ൌ ସ

ଷ
ln|3x ൅ 5| ൅ C 

׬(9
𝐱ା𝟏

𝐱𝟐ା𝟐𝐱ା𝟐
𝐝𝐱 ൌ ଵ

ଶ
׬

ଶሺ୶ାଵሻ

୶మାଶ୶ାଶ
dx ൌ ଵ

ଶ
׬

ଶ୶ାଶ

୶మାଶ୶ାଶ
dx ൌ ଵ

ଶ
ln|xଶ ൅ 2x ൅ 2| ൅ C 

׬(10 ቀ√𝐱 ൅ 𝟏

𝐱
ቁ 𝐝𝐱 ൌ ׬ √xdx ൅ ׬

ଵ

୶
dx ൌ ୶

య
మ

య
మ

൅ ln|𝑥| ൅ C 

׬(11 ቀ 𝟑

𝐱𝟐 ൅ 𝟐

𝐱
൅ √𝐱ቁ 𝐝𝐱 ൌ ׬ 3xିଶ ൅ ଶ

୶
൅ x

భ
మdx ൌ ଷ୶షభ

ିଵ
൅ 2lnሺxሻ ൅ ୶

య
మ

య
మ

൅ C ൌ െ3xିଵ ൅ 2lnሺxሻ ൅ ଶ√୶య

ଷ
൅ C 

׬(12
𝐝𝐱

𝐱𝐥𝐧𝐱
ൌ ln൫หln|𝑥|ห൯ ൅ C 

׬(13
𝐝𝐱

√𝐱൫𝟏ି√𝐱൯
ൌ ׬

ଵ

√୶൫ଵି√୶൯
dx ൌ െ2 ׬

ିଵ

ଶ√୶൫ଵି√୶൯
dx ൌ െ 2ln൫ห1 െ √xห൯ ൅ C 

׬(14
𝟏

𝟐𝐱ି𝟏
െ 𝟏

𝟐𝐱ା𝟏
𝐝𝐱 ൌ ଵ

ଶ
ሺ׬

ଶ

ሺଶ୶ିଵሻ
dx െ ׬

ଶ

ሺଶ୶ିଵሻ
dxሻ ൌ ଵ

ଶ
lnሺ|2x െ 1|ሻ െ ଵ

ଶ
lnሺ|2x ൅ 1|ሻ ൅ C 

׬(15
𝐞𝐱

𝐞𝐱ା𝟏
𝐝𝐱 ൌ lnሺe୶ ൅ 1ሻ ൅ 𝐶 

׬(16
𝐞𝟐𝐱

𝐞𝟐𝐱ା𝟑
𝐝𝐱 ൌ ଵ

ଶ
׬

ଶୣమ౮

ୣమ౮ାଷ
dx ൌ ଵ

ଶ
lnሺeଶ୶ ൅ 3ሻ ൅ 𝐶 

׬(17 𝐭𝐚𝐧ሺ𝐱ሻ 𝐝𝐱 ൌ ׬
ୱ୧୬ሺ୶ሻ

ୡ୭ୱሺ୶ሻ
dx ൌ െlnሺ|cosሺxሻ|ሻ ൅ C 

׬(18
𝐜𝐨𝐬ሺ𝐱ሻ

𝐬𝐢𝐧ሺ𝐱ሻ
𝐝𝐱 ൌ lnሺ|sinሺxሻ|ሻ ൅ C 
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׬(19
𝟓

𝐱𝐥𝐧ሺ𝐱ሻ
𝐝𝐱 ൌ 5lnሺ|lnሺxሻ|ሻ ൅ C 

׬(20
𝐬𝐢𝐧ሺ𝐱ሻା𝐜𝐨𝐬ሺ𝐱ሻ

𝐜𝐨𝐬ሺ𝐱ሻ
𝐝𝐱 ൌ ׬

ୱ୧୬ሺ୶ሻ

ୡ୭ୱሺ୶ሻ
൅ ୡ୭ୱሺ୶ሻ

ୡ୭ୱሺ୶ሻ
dx ൌ ׬

ୱ୧୬ሺ୶ሻ

ୡ୭ୱሺ୶ሻ
൅ 1dx ൌ ׬

ୱ୧୬ሺ୶ሻ

ୡ୭ୱሺ୶ሻ
dx ൅ ׬ 1dx ൌ െlnሺ|cosሺxሻ|ሻ ൅ x ൅

C 

׬(21
𝟐 𝐬𝐢𝐧ሺ𝐱ሻ 𝐜𝐨𝐬ሺ𝐱ሻ

𝟏ା𝐬𝐢𝐧൫𝐱𝟐൯
𝐝𝐱 ൌ lnሺ|1 ൅ sinሺxଶሻ|ሻ ൅ C 

׬(22
𝐬𝐢𝐧ሺ𝐱ሻି𝐜𝐨𝐬ሺ𝐱ሻ

𝐬𝐢𝐧ሺ𝐱ሻା𝐜𝐨𝐬ሺ𝐱ሻ
𝐝𝐱 ൌ െlnሺ|sinሺxሻ ൅ cosሺxሻ|ሻ ൅ C 

׬ (23 𝐱 𝐜𝐨𝐭 𝐱𝟐 𝐝𝐱 ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥

ୡ୭ୱ൫௫మ൯

ୱ୧୬ሺ௫మሻ
dx ൌ

୪୬൫หୱ୧୬ ୶మห൯

ଶ
൅ C 

Ejercicio 3 

 Si     ׬ 𝑒௫ 𝑑𝑥 ൌ 𝑒௫ ൅ 𝐶,           ׬ 𝑒௙ሺ௫ሻ ൉ 𝑓´ሺ𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ 𝑒௙ሺ௫ሻ ൅ 𝐶, 

׬ 𝑎௫𝑑𝑥 ൌ ௔ೣ

୪୬ ௔
൅ 𝐶    𝑦     ׬ 𝑎௙ሺ௫ሻ ൉ 𝑓´ሺ𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ௔೑ሺೣሻ

୪୬ ௔
൅ 𝐶,             calcula:  

׬ .1 3௫ 𝑑𝑥 ൌ ଷೣ

୪୬ ଷ
൅ 𝐶 

׬ .2 𝑎ସ௫𝑑𝑥 ൌ ଵ

ସ
׬ 4ሺ𝑎ସ௫ሻ𝑑𝑥 ൌ ௔రೣ

ସ ୪୬ ௔
൅ 𝐶 

׬ .3 𝑒ି௫𝑑𝑥 ൌ െ1 ሺെ1ሻሺ𝑒ି௫ሻ𝑑𝑥׬ ൌ ିଵ

௘ೣ ൅ 𝐶 

׬ .4 4𝑒ଷ௫𝑑𝑥 ൌ 4ሺଵ

ଷ
ሻ ׬ 3ሺ𝑒ଷ௫ሻ𝑑𝑥 ൌ ସ௘యೣ

ଷ
൅ 𝐶 

ሺ3𝑥ଶ׬ .5 ൉ 𝑒௫యାଶሻ 𝑑𝑥 ൌ 𝑒௫యାଶ ൅ 𝐶 

ሺ4𝑒ସି௫ሻ𝑑𝑥׬ .6 ൌ 4 ൉ ሺെ1ሻ ሺെ1ሻሺ𝑒ସି௫ሻ𝑑𝑥׬ ൌ െ4ሺ𝑒ସି௫ሻ ൅ 𝐶 

ሺ𝑥ଶ𝑒௫య׬ .7
ሻ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଷ
3𝑥ଶሺ𝑒௫యൣ׬

ሻ൧𝑑𝑥 ൌ ௘ೣయ

ଷ
൅ 𝐶 

ሺ𝑒௫׬ .8 ൅ 1ሻଶ 𝑑𝑥 ൌ ሾሺ𝑒௫ሻଶ׬ ൅ 2ሺ𝑒௫ሻሺ1ሻ ൅ 1ଶሿ𝑑𝑥 ൌ ׬ 𝑒ଶ௫𝑑𝑥 ൅ ׬ 2𝑒௫𝑑𝑥 ൅ ׬ 1𝑑𝑥 ൌ 

ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑒ଶ௫𝑑𝑥 ൅ ׬ 2𝑒௫𝑑𝑥 ൅ ׬ 1𝑑𝑥 ൌ ௘మೣ

ଶ
൅ 2𝑒௫ ൅ 𝑥 ൅ 𝐶  

׬ .9 ቀ𝑒௫ ൅ ଵ

௘ೣቁ
ଶ

𝑑𝑥 ൌ ሺ𝑒௫׬ ൅ 𝑒ି௫ሻଶ𝑑𝑥 ൌ ሾሺ𝑒௫ሻଶ׬ ൅ 2ሺ𝑒௫ሻሺ𝑒ି௫ሻ ൅ ሺ𝑒ି௫ሻଶሿ𝑑𝑥  

ൌ ׬ 𝑒ଶ௫ 𝑑𝑥 ൅ ׬ 2𝑑𝑥 ൅ ׬ 𝑒ିଶ௫𝑑𝑥 ൌ ௘మೣ

ଶ
൅ 2𝑥 െ ௘షమೣ

ଶ
൅ 𝐶  

ሺ𝑒௫׬ .10 ൅ 𝑥଺ሻଶ𝑑𝑥 ൌ ሾሺ𝑒௫ሻଶ׬ ൅ 2ሺ𝑒௫ሻሺ𝑥଺ሻ ൅ ሺ𝑥଺ሻଶሿ𝑑𝑥 ൌ    

ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑒ଶ௫ 𝑑𝑥 ൅ ׬ 2ሺ𝑒௫ሻሺ𝑥଺ሻ 𝑑𝑥 ሺ𝑝𝑜𝑟 𝑝𝑎𝑟𝑡𝑒𝑠ሻ ൅ ׬ 𝑥ଵଶ𝑑𝑥 ൌ  

ൌ ଵ

ଶ
𝑒ଶ௫ ൅ 2𝑒௫ሺ𝑥଺ െ 6𝑥ହ ൅ 30𝑥ସ െ 120𝑥ଷ ൅ 360𝑥ଶ െ 720𝑥 ൅ 720 ሻ ൅ ௫భయ

ଵଷ
൅ 𝐶 ‐ 
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׬ .11 𝑒ି௫మାଶ 𝑥𝑑𝑥 ൌ ିଵ

ଶ
׬ 𝑒ି௫మାଶ ሺെ2𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ

ିቀ௘షೣమశమቁ

ଶ
൅ 𝐶 

׬ .12
௘ౢ౤ ೣ

௫
𝑑𝑥 ൌ ׬

௫

௫
𝑑𝑥 ൌ ׬ 𝑑𝑥 ൌ 𝑥 ൅ 𝐶 

׬ .13
௘

భ
ೣమ

௫య 𝑑𝑥 ൌ ׬ 𝑒
భ

ೣమ ൉ ଵ

௫య 𝑑𝑥 ൌ ିଵ

ଶ
׬ 𝑒

భ
ೣమ ൉ ିଶ

௫య 𝑑𝑥 ൌ ିଵ

ଶ
𝑒

భ
ೣమ ൅ 𝐶 

׬ .14 𝑥𝑒ୱ୧୬ ௫మ
cos 𝑥ଶ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥 𝑒ୱ୧୬ ௫మ

cos 𝑥ଶ 𝑑𝑥 ൌ ௘౩౟౤ ೣమ

ଶ
൅ 𝐶  

ሺ𝑒ଷ׬ .15 ୡ୭ୱ ଶ௫ sin 2𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ିଵ

଺
ሺെ6ሻ׬ ሺ𝑒ଷ ୡ୭ୱ ଶ௫ sin 2𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ି௘య ౙ౥౩ మೣ

଺
൅ 𝐶 

׬ .16
௘√ೣ

ହ√௫
𝑑𝑥 ൌ ଵ

ହ
൉ 2 ׬

௘√ೣ

ଶ√௫
𝑑𝑥 ൌ ଶ௘√ೣ

ହ
൅ 𝐶 

׬ .17 𝑒ୡ୭ୱ ௫ sin 𝑥 𝑑𝑥 ൌ െ ׬ 𝑒ୡ୭ୱ ௫ ሺെsin 𝑥ሻ 𝑑𝑥 ൌ െ𝑒ୡ୭ୱ ௫ ൅ 𝐶 

׬ .18 ൬
√ଵା௘మ

ଶ௘
െ 𝑒௫ିଷ൰ 𝑑𝑥 ൌ

√ଵା௘మ

ଶ௘
𝑥 െ 𝑒௫ିଷ ൅ 𝐶    

׬ .19 𝑒୲ୟ୬ ଶ௫ secଶ 2𝑥 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑒୲ୟ୬ ଶ௫ secଶ 2𝑥 𝑑𝑥 ൌ ௘౪౗౤ మೣ

ଶ
൅ 𝐶 

׬ .20
ଶ௫

ଷ
ሺ3ଷାହ௫మ

ሻ𝑑𝑥 ൌ ଶ

ଷ
׬ 𝑥ሺ3ଷାହ௫మ

ሻ𝑑𝑥 ൌ ଶ

ଷ
ቀ ଵ

ଵ଴
ቁ ׬ 10𝑥ሺ3ଷାହ௫మ

ሻ𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଵହ
൬

ଷయశఱೣమ

୪୬ ଷ
൰ ൅ 𝐶 

න
𝑥
2

ሺ2ଷିହ௫మ
ሻ𝑑𝑥 ൌ

1
2

න 𝑥൫2ଷିହ௫మ
൯𝑑𝑥 ൌ

1
2

൉ ሺെ
1

10
ሻ නሺെ10𝑥ሻ൫2ଷିହ௫మ

൯𝑑𝑥 ൌ
െ1
20

ሺ
2ଷିହ௫మ

ln 2
ሻ ൅ 𝐶 

Ejercicio 4 

Sabiendo que     ׬ sin 𝑥 𝑑𝑥 ൌ െ cos 𝑥 ൅ 𝐶,     ׬ 𝑓´ሺ𝑥ሻ ൉ sin 𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ െ cos 𝑓ሺ𝑥ሻ ൅ 𝐶, 

׬               cos 𝑥𝑑𝑥 ൌ sin 𝑥 ൅ 𝐶    𝑦    ׬ cos 𝑓ሺ𝑥ሻ ൉ 𝑓´ሺ𝑥ሻ ൌ sin 𝑓ሺ𝑥ሻ ൅ 𝐶     calcula: 

׬ .1 sinሺ2𝑥 ൅ 8ሻ𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
׬ sinሺ2𝑥 ൅ 8ሻ2𝑑𝑥 ൌ ିୡ୭ୱሺଶ௫ା଼ሻ

ଶ
൅ 𝐶 

׬ .2 sin ௫ 

ଶ
𝑑𝑥 ൌ 2 ׬ sinሺ ௫

ଶ
ሻሺଵ

ଶ
ሻ𝑑𝑥 ൌ െ2 cos ௫

ଶ
൅ 𝐶 

׬ .3 cos 3𝑥 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଷ
׬ 3ሺcosሺ 3𝑥ሻ𝑑𝑥ሻ ൌ ୱ୧୬ ଷ௫

ଷ
൅ 𝐶 

׬ .4 𝑥 sin 𝑥ଶ𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
׬ 2𝑥ሺsin 𝑥ଶሻ 𝑑𝑥 ൌ ି ୡ୭ୱ ௫మ

ଶ
൅ 𝐶 

ሺଷ׬ .5 ୱ୧୬ ௫ିଶ ୡ୭ୱ ௫

ସ
ሻ𝑑𝑥 ൌ ଵ

ସ
ሺ3׬ sin 𝑥 െ 2 cos 𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ିଷ ୡ୭ୱ ௫

ସ
െ ୱ୧୬ ௫

ଶ
൅ 𝐶 

׬ .6 sin 2𝑥 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
׬ 2 ሺsin 2𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ି ୡ୭ୱ ଶ௫

ଶ
൅ 𝐶 

׬ .7 𝑒௫ cos 𝑒௫ 𝑑𝑥 ൌ sin 𝑒௫ ൅ 𝐶 

׬ .8 𝑥 cosሺ2𝑥ଶሻ ൉ sinሺ2𝑥ଶሻ𝑑𝑥 ൌ ଵ

ସ
׬ 4𝑥 cosሺ2𝑥ଶሻ ൉ sinሺ2𝑥ଶሻ𝑑𝑥 ൌ െ ଵ

ସ
cosሺ2𝑥ଶሻ ൅ 𝐶 

׬
ୱ୧୬ሺ୪୬ ௫ሻ

௫
𝑑𝑥 ൌ ׬

ଵ

௫
൉ sinሺ𝑙𝑛𝑥ሻ 𝑑𝑥 ൌ െ cosሺ𝑙𝑛𝑥ሻ ൅ 𝐶   
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Ejercicio 5 

׬ (1 𝑥ሺ1 ൅ tan 𝑥ଶሻ 𝑑𝑥 ൌ  
ଵ

ଶ
׬ 2𝑥ሺ1 ൅ tan 𝑥ଶሻ 𝑑𝑥 ൌ 

ଵ

ଶ
𝑡𝑎𝑛ሺ 𝑥ଶሻ ൅ ∁ 

 

ሺ1׬ (2 ൅ tan 𝑥ሻଶ 𝑑𝑥 ൌ ׬ሺ1 ൅ 𝑡𝑎𝑛ଶ𝑥 ൅ 2 tan 𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ሺሺ1׬ ൅ 𝑡𝑎𝑛ଶ𝑥ሻ ൅ 2 tan 𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ  tan 𝑥 െ

2 ׬
ି ୱ୧୬ ௫

ୡ୭ୱ ௫
𝑑𝑥 ൌ tan 𝑥 െ 2 ln|cos 𝑥| ൅ ∁ 

 

׬ (3 𝑡𝑎𝑛ଶ 3𝑥 𝑑𝑥 ൌ ׬ሺ1 െ 1 ൅ 𝑡𝑎𝑛ଶ 3𝑥 ሻ𝑑𝑥 ൌ 
ଵ

ଷ
׬ 3ሺ1 ൅ 𝑡𝑎𝑛ଶ 3𝑥ሻ 𝑑𝑥 െ ׬ 1 𝑑𝑥 ൌ  

 ൌ ଵ

ଷ
∙ tan 3𝑥 െ 𝑥 ൅ ∁ 

Ejercicio 6.  

Halla el valor de las siguientes integrales, usando un cambio de variable: 

׬  (1 ሺ2 ൅ 5𝑥ሻସ𝑑𝑥= ׬ 𝑡ସ ൉ ଵ

ହ
𝑑𝑡=

ଵ

ହ
׬ 𝑡ସ𝑑𝑡=

ଵ

ହ
൉ ௧ఱ

ହ
=

௧ఱ

ଶହ
= 

ሺଶାହ௫ሻఱ

ଶହ
൅ 𝑐 

                     t = 2+5x    ,    dt = 5 dx →𝑑𝑥 ൌ ଵ

ହ
𝑑𝑡 

׬  (2 ሺ3 ൅ 4𝑥ሻ଺𝑑𝑥= ׬ 𝑡଺ ൉ ଵ

ସ
𝑑𝑡=

ଵ

ସ
׬ 𝑡଺𝑑𝑡= 

ଵ

ସ
൉ ௧ళ

଻
= 

௧ళ

ଶ଼
=

ሺଷାସ௫ሻళ

ଶ଼
൅ 𝑐 

                   t = 3+4x     ,       dt = 4x dx→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ସ
𝑑𝑡 

׬  (3 6𝑥ሺ3 ൅ 𝑥ଶሻହ𝑑𝑥=׬ 6𝑥 ൉ 𝑡ହ ൉ ଵ

ଶ௫
𝑑𝑡=׬ 3𝑡ହ𝑑𝑡=3׬ 𝑡ହ𝑑𝑡=

ଷ௧ల

଺
=

௧ల

ଶ
=

ሺଷା௫మሻల

ଶ
൅ 𝑐 

                    t =3 ൅ 𝑥ଶ      ,       dt = 2x dx→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ௫
𝑑𝑡 

׬ (4 ሾ ଷ

ହାସ௫
൅ ଷ

ሺହାସ௫ሻయሿ𝑑𝑥= ׬ ሾଷ

௧
൉ ଵ

ସ
ሿ𝑑𝑡 ൅ ׬ ሾ ଷ

௧య ൉ ଵ

ସ
ሿ𝑑𝑡=׬ ሾ ଷ

ସ௧
ሿ𝑑𝑡 ൅ ׬ ሾ ଷ

ସ௧యሿ𝑑𝑡= 

                      
ଷ

ସ
׬ ሾଵ

௧
ሿ𝑑𝑡 ൅ ଷ

ସ
׬ ሾ ଵ

௧యሿ=ଷ

ସ
׬ ሾଵ

௧
ሿ𝑑𝑡 ൅ ଷ

ସ
׬ ሾ𝑡ିଷሿ𝑑𝑡=

ଷ

ସ
ln|𝑡| ൅ ଷ

ସ
൉ ௧షమ

ିଶ
=

ଷ

ସ
ln|𝑡| െ ଷ௧షమ

଼
= 

                            
ଷ

ସ
ln|𝑡| െ ଷ

଼௧మ=
ଷ

ସ
ln|5 ൅ 4𝑥| െ ଷ

଼ሺହାସ௫ሻమ ൅ 𝑐 

                           t = 5+4x       ,     dt = 4 dx→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ସ
𝑑𝑡 

׬  (5 ሺ√3 ൅ 2𝑥 ൅ √3 ൅ 2𝑥య ሻ𝑑𝑥=׬ ሺ√𝑡 ൅ √𝑡య ሻ ൉ ଵ

ଶ
𝑑𝑡= 

ଵ

ଶ
׬ ሺ𝑡

భ
మ ൅ 𝑡

భ
యሻ𝑑𝑡=

ଵ

ଶ
൉ ௧

య
మ

య
మ

൅ ଵ

ଶ
൉ ௧

ర
య

ర
య

= 
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              ൌ ௧
య
మ

ଷ
൅ ଷ௧

ర
య

଼
=

√௧య

ଷ
൅ ଷ √௧రయ

଼
=

ඥሺଷାଶ௫ሻయ

ଷ
൅ ଷ ඥሺଷାଶ௫ሻరయ

଼
൅ 𝑐 

                           t = 3+2x     ,      dt = 2 dx→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ
𝑑𝑡 

׬  (6 ሺୣೣିସ

ୣమೣ ሻ𝑑𝑥=׬ ሺ௧ିସ

௧మ ሻ ൉ ଵ

௧
𝑑𝑡=׬ ሺ௧ିସ

௧య ሻ𝑑𝑡=׬ ሺ ௧

௧యሻ𝑑𝑡 െ ׬ ሺ ସ

௧యሻ𝑑𝑡= 

                        ൌ ׬ ሺ ଵ

௧మሻ𝑑𝑡 െ ׬4 ሺ ଵ

௧యሻ𝑑𝑡=׬ 𝑡ିଶ𝑑𝑡 െ ׬4 𝑡ିଷ𝑑𝑡=
௧షభ

ିଵ
െ ସ௧షమ

ିଶ
=

ିଵ

௧
൅ ଶ

௧మ=
ିଵ

ୣೣ ൅ ଶ

ୣమೣ ൅ 𝑐 

                    𝑡 ൌ e௫       ,     𝑑𝑡 ൌ e௫𝑑𝑥→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ୣೣ 𝑑𝑡 ൌ ଵ

୲
𝑑𝑡 

׬  (7 sinଷሺ𝑥ሻ ൉ cosሺ𝑥ሻ𝑑𝑥=׬ 𝑡ଷ ൉ cosሺ𝑥ሻ ൉ ଵ

ୡ୭ୱሺ௫ሻ
𝑑𝑡=׬ 𝑡ଷ𝑑𝑡=

௧ర

ସ
=

ୱ୧୬రሺ௫ሻ

ସ
൅ 𝑐 

                        𝑡 ൌ sinሺ𝑥ሻ    ,      𝑑𝑡 ൌ cosሺ𝑥ሻ𝑑𝑥→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ୡ୭ୱሺ௫ሻ
𝑑𝑡 

׬  (8 ሺୱ୧୬ሺ௫ሻ

ୡ୭ୱሺ௫ሻ
ሻ𝑑𝑥=׬ ሺୱ୧୬ሺ௫ሻ

௧
ሻ ൉ ିଵ

ୱ୧୬ሺ௫ሻ
𝑑𝑡=׬ ିଵ

௧
𝑑𝑡 ൌ െln|𝑡|=െln|cosሺ𝑥ሻ| ൅ 𝑐 

                           𝑡 ൌ cosሺ𝑥ሻ    ,        𝑑𝑡 ൌ െsinሺ𝑥ሻ𝑑𝑥→𝑑𝑥 ൌ ିଵ

ୱ୧୬ሺ௫ሻ
𝑑𝑡 

׬  (9 ሺ ୡ୭ୱሺ௫ሻ

ୱ୧୬రሺ௫ሻ
ሻ𝑑𝑥=׬ ሺୡ୭ୱሺ௫ሻ

௧ర ሻ ൉ ଵ

ୡ୭ୱሺ௑ሻ
𝑑𝑡=׬ ሺ ଵ

௧రሻ𝑑𝑡=׬ 𝑡ିସ𝑑𝑡=
௧షయ

ିଷ
=

ିଵ

ଷ௧య=
ିଵ

ଷୱ୧୬యሺ௫ሻ
൅ 𝑐 

                           𝑡 ൌ sinሺ𝑥ሻ     ,       𝑑𝑡 ൌ cosሺ𝑥ሻ𝑑𝑥→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ୡ୭ୱሺ௫ሻ
𝑑𝑡 

׬ (10 𝑥√𝑥ଶ ൅ 4𝑑𝑥=׬ 𝑥√𝑡 ൉ ଵ

ଶ௫
𝑑𝑡=׬ ሺ√௧

ଶ
ሻ𝑑𝑡=׬ ሺ௧

భ
మ

ଶ
ሻ𝑑𝑡=

௧
య
మ

య
మ

൉ଶ
=

ଶ௧
య
మ

଺
=

௧
య
మ

ଷ
=

ඥሺ௫మାସሻమయ

ଷ
൅ 𝑐 

                              𝑡 ൌ 𝑥ଶ ൅ 4         ,       dt = 2x dx→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ଶ௫
𝑑𝑡 

׬  (11 ሺୣೣାଷ

ୣమೣ ሻ𝑑𝑥=׬ ሺ௧ାଷ

௧మ ൉ ଵ

௧
ሻ𝑑𝑡=׬ ሺ௧ାଷ

௧య ሻ𝑑𝑡=׬ ሺ ௧

௧యሻ𝑑𝑡 ൅ ׬ ሺ ଷ

௧యሻ𝑑𝑡= 

׬                𝑡 ൉ 𝑡ିଷ𝑑𝑡 ൅ ׬ 3𝑡ିଷ𝑑𝑡=׬ 𝑡ିଶ𝑑𝑡 ൅ ׬ 3𝑡ିଷ𝑑𝑡=
௧షభ

ିଵ
൅ ଷ௧షమ

ିଶ
=

ିଵ

௧
െ ଷ

ଶ௧మ=
ିଵ

ୣೣ െ ଷ

ଶ௘మೣ ൅ 𝑐 

                             𝑡 ൌ e௫      ,        𝑑𝑡 ൌ e௫𝑑𝑥→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ୣೣ 𝑑𝑡 ൌ ଵ

୲
𝑑𝑡 

׬ (12 ሺୣషೣାଶ

ୣయೣ ሻ𝑑𝑥=׬ ሺି௧ାଶ

௧య ൉ ଵ

௧
ሻ𝑑𝑡=׬ ሺି௧ାଶ

௧ర ሻ𝑑𝑡=׬ ሺି௧

௧రሻ𝑑𝑡 ൅ ׬ ሺ ଶ

௧రሻ𝑑𝑡= 

׬ ሺെ𝑡ሻ ൉ 𝑡ିସ𝑑𝑡 ൅ ׬ 2𝑡ିସ𝑑𝑡=׬ ሺെ𝑡ିଷሻ𝑑𝑡 ൅ ׬ 2𝑡ିସ𝑑𝑡=
௧షమ

ଶ
െ ଶ௧షయ

ଷ
 = 

ୣషమೣ

ଶ
െ ଶୣషయೣ

ଷ
൅ 𝑐 
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                             𝑡 ൌ e௫         ,       𝑑𝑡 ൌ e௫𝑑𝑥→𝑑𝑥 ൌ ଵ

ୣೣ 𝑑𝑡 ൌ ଵ

୲
𝑑𝑡 

Ejercicio 7. 

1) ∫3x cosx dx =  
 
 

=3x ∙ (sen x) ‐ ∫ sen x ∙ 3 dx = 3x ∙ sen x + 3 ∙ cos x + C 
 

2) ∫x² ∙ sen x dx =  

 
=x² ∙ (‐cos x) ‐ ∫ (‐ cos x)∙ 2x dx = 
 
 

= (x² ∙ ( ‐ cos x) ) – [2x ∙ ( ‐ sen x ) ‐ ∫ (‐ sen x) ∙ 2 dx ]=  
= x² ∙ ( ‐ cos x ) + 2x ∙ ( sen x ) ‐ 2 ∙ ( ‐cos x ) + C = 
= ‐ x² cos x + 2x sen x + 2 cos x + C  
 

3) ∫x² lnx x dx = 

  

= lnx x ∙ 
௫య

ଷ
 ‐ ∫ 

௫య

ଷ
 ∙ 

ଵ

௫
 dx = ln x ∙ 

௫య

ଷ
 ‐ ∫ 

௫య

ଷ௫
 dx =  

= ln x ∙ 
௫య

ଷ
 ‐ 

ଵ

ଷ
 ∫ x² dx = ln x ∙ 

௫య

ଷ
 ‐ 

௫య

ଽ
 + C 

 

4) ∫√𝑥 ∙ ln x dx = 

 
 

=  ln x ∙ 
௫

య
య

య
మ

 ‐ ∫ ௫
య
మ

య
మ

 ∙ 
ଵ

௫
 dx  =  ln x ∙ 

௫
య
మ

య
మ

 ‐ ∫ ଶ௫
భ
మ

ଷ
 dx = 

=  ln x ∙ 
௫

య
మ

య
మ

 ‐ 
ଶ

ଷ
 ∫ 𝑥

భ
మ dx = ln x ∙ 

௫
య
మ

య
మ

 ‐ 
ଶ

ଷ
 ∙ 

௫
య
మ

య
మ

 = ln x ∙ 
௫

య
మ

య
మ

 ‐ 
ସ௫

య
మ

ଽ
 + C 

 
 

5) ∫ ୪୬ ௫

௫మ  dx = 

 

= ∫ ln x ∙ 𝑥ିଶ dx = ln x ∙ 
௫షభ

ିଵ
 ‐ ∫ ௫

షభ

ିଵ
 ∙  

ଵ

௫
 dx = ln x ∙ 

௫షభ

ିଵ
 ‐ ∫ ௫

షభ

ି௫
 dx = 

= ln x ∙ 
௫షభ

ିଵ
 + ∫  ଵ

௫మ dx = ‐ ln x  
ଵ

௫
 + ∫  ଵ

௫మ 𝑑𝑥 = ‐ ln x  ଵ
௫
 + 

௫షభ

ିଵ
 + C = 

= ‐ ln x  ଵ
௫

െ ଵ

௫
 + C 

 

dv = cos x  dx  u = 3x   ;  v = sen x   du = 3 dx 

dv = sen x dx   u = x² ;  v = ‐cos x   du = 2x dx

dv = ‐cos x dx    u = 2x  ;   v = ‐ sen x     du = 2 

     dv = x² dx     u = lnx      ;     v = 
௫య

ଷ
     du = 

ଵ

௫
 

dv = √𝑥 dx = 𝑥
భ
మ dx     u = lnx;    v = =

௫
య
మ

య
మ

      du = 
ଵ

௫
dx 

dv = 𝑥ିଶ dx     u = lnx      ;      v = 
௫షభ

ିଵ
        du = 

ଵ

௫
 dx 
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6) ∫ 2𝑒௫ ∙ cos x dx =        (cambios 1) 

2𝑒௫ ∙ sen x ‐ ∫ sen x ∙ 2𝑒௫dx =       (cambios 2) 

=  2𝑒௫ ∙ sen x – [2𝑒௫ ∙ ( ‐ cos x ) ‐ ∫( ‐ cos x) ∙ 2𝑒௫ 𝑑𝑥 ) ]= 

= 2𝑒௫ ∙ sen x – [2𝑒௫ ∙ ( ‐ cos x ) + ∫cos x ∙ 2𝑒௫ dx ] = 

2𝑒௫ ∙ sen x  + 2𝑒௫ ∙ cos x  ‐ ∫cos x ∙ 2𝑒௫ dx ]          (haciendo                                            ) 

I = 2𝑒௫ ∙ sen x + 2𝑒௫ ∙ cos x  ‐ I  

2I = 2𝑒௫ ∙ sen x + 2𝑒௫∙ cos x 

I = 𝑒௫ ∙ sen x ‐ 𝑒௫∙ cos x + C 

 

Ejercicio 8 

׬ (1
ௗ௫

ଶ௫

ଷ
ଵ ൌ ׬

ଵ

ଶ௫
𝑑𝑥

ଷ
ଵ ൌ  ଵ

ଶ
׬

ଵ

௫
𝑑𝑥

ଷ
ଵ ൌ ଵ

ଶ
lnሺ|𝑥|ሻቚ ଷ

ଵ ൌ ଵ

ଶ
lnሺ|3|ሻ െ  ଵ

ଶ
lnሺ|1|ሻ ൌ  ଵ

ଶ
lnሺ3ሻ 

 

׬ (2
௫

௫మିଵ

ଷ
ଶ 𝑑𝑥 ൌ ׬

ଵ

ଶ௧
𝑑𝑡

ଷ
ଶ ൌ ଵ

ଶ
׬

ଵ

௧
𝑑𝑡

ଷ
ଶ ൌ ଵ

ଶ
lnሺ|𝑡|ሻቚ ଷ

ଶ ൌ ଵ

ଶ
lnሺ|𝑥ଶ െ 1|ሻቚ ଷ

ଶ ൌ  ଵ

ଶ
lnሺ|3ଶ െ 1|ሻ െ

ଵ

ଶ
lnሺ|2ଶ െ 1|ሻ ൌ  ଵ

ଶ
ln ቀ଼

ଷ
ቁ 

 

׬ (3 sinሺ𝑥ሻ 𝑑𝑥
ఱഏ
య

ഏ
ర

ൌ െ cosሺ𝑥ሻ|
ఱഏ
య
ഏ
ర

ൌ  െcos ቀହగ

ଷ
ቁ െ ቀെcos ቀగ

ସ
ቁቁ ൌ  ିଵା√ଶ

ଶ
  

 

׬ (4 sinሺ3𝑥ሻ 𝑑𝑥
ഏ
ర

ഏ
ల

ൌ ׬ 
ୱ୧୬ሺ௧ሻ

ଷ
𝑑𝑡

ഏ
ర

ഏ
ల

ൌ ଵ

ଷ
׬ sinሺ𝑡ሻ

ഏ
ర

ഏ
ల

𝑑𝑡 ൌ ଵ

ଷ
ሺെcosሺ𝑡ሻሻቚ

ഏ
ర
ഏ
ల

ൌ ଵ

ଷ
ሺെcosሺ3𝑥ሻሻቚ

ഏ
ర
ഏ
ల

ൌ

െ ୡ୭ୱሺଷ௫ሻ

ଷ
ቚ

ഏ
ర
ഏ
ల

ൌ െ
ୡ୭ୱቀଷൈഏ

ర
ቁ

ଷ
െ ቆെ

ୡ୭ୱቀଷൈഏ
ల

ቁ

ଷ
ቇ ൌ  √ଶ

଺
  

 

׬ (5 |𝑥| 𝑑𝑥 ൌ 
ସ

ିସ ׬ െ𝑥
଴

ିସ 𝑑𝑥 ൅ ׬ 𝑥 𝑑𝑥 ൌ െ ௫మ

ଶ
ቚ ଴

ିସ ൅ ௫మ

ଶ
ቚ

ସ
଴

ସ
଴ ൌ 8 ൅ 8 ൌ  16 

 

׬ (6 ቀ3𝑥ଶ െ 2𝑥 ൅ ଵ

ଶ
ቁ

ଵ
ିଵ 𝑑𝑥 ൌ ׬ 3𝑥ଶ 𝑑𝑥 െ ׬ 2𝑥 𝑑𝑥

ଵ
ିଵ ൅ ׬

ଵ

ଶ
𝑑𝑥 ൌ 

ଵ
ିଵ

ଵ
ିଵ ቀ𝑥ଷ െ 𝑥ଶ ൅ ଵ

ଶ
𝑥ቁቚ ଵ

ିଵ ൌ

 ቀ1ଷ െ 1ଶ ൅ ଵ

ଶ
൉ 1ቁ െ ൬ሺെ1ሻଷ  െ ሺെ1ሻଶ ൅ ଵ

ଶ
൉ ሺെ1ሻ൰ ൌ 3   

 

׬ (7 ቀ ଶ

௫ାଶ
െ ଷ

௫ିଷ
ቁ 𝑑𝑥 ൌ ׬ 

ଶ

௫ାଶ
𝑑𝑥 െ ׬

ଷ

௫ିଷ

ଶ
ିଵ

ଶ
ିଵ 𝑑𝑥 ൌ 

ଶ
ିଵ

ሺ2 lnሺ|𝑥 ൅ 2|ሻ െ 3 lnሺ|𝑥 െ 3|ሻሻ| ଶ
ିଵ ൌ 10 lnሺ2ሻ 

 

׬ (8 ቀଷ௔

ହ
െ ௫

ଶ
ቁ 𝑑𝑥 ൌ 

ଶ
ିଶ ׬

ଷ௔

ହ
𝑑𝑥 െ ׬

௫

ଶ
𝑑𝑥

ଶ
ିଶ

ଶ
ିଶ ൌ 

 

Cambios 1 
dv = cos x dx 

u = 2𝑒௫ 
v = sen x 

du = 2𝑒௫dx 

Cambios 2 
dv = sen x  
u = 2𝑒௫ 
v = ‐ cos x  

du = 2𝑒௫ 𝑑𝑥  

∫cos x ∙ 2𝑒௫𝑑𝑥 = I 
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 ቆ
3𝑎𝑥

5
െ

𝑥ଶ

4
ቇቤ

2
െ2

ൌ
3𝑎 ൉ 2

5
െ

2ଶ

4
െ ቆ

3𝑎 ൉ ሺെ2ሻ
5

െ
ሺെ2ሻଶ

4
ቇ ൌ

12
5

𝑎 

Ejercicio 9 

Halla el valor de b para que se cumpla ׬ ሺ𝟐𝒃𝒙 െ 𝟑𝒙𝟐ሻ𝒅𝒙 ൌ െ𝟏𝟐
𝒃

ି𝟏 . 

1. Se resuelve la integral con la incógnita b: 

 

න ሺ2𝑏𝑥 െ 3𝑥ଶሻ𝑑𝑥 ൌ 2𝑏
𝑥ଶ

2

௕

ିଵ
െ 3

𝑥ଷ

3
቉

ିଵ

௕

ൌ 𝑏𝑥ଶ െ 𝑥ଷሿିଵ
௕  

 
2. Sustituimos los límites de integración: 

 
ሺ𝑏 ൉ 𝑏ଶ െ 𝑏ଷሻ െ ሺ𝑏 ൉ ሺെ1ሻଶ െ ሺെ1ሻଷሻ ൌ 𝑏ଷ െ 𝑏ଷ െ 𝑏 െ 1 ൌ െ𝑏 െ 1 

 
3. Igualamos el resultado a ‐12: 

െ𝑏 െ 1 ൌ െ12 → െ𝑏 ൌ െ12 ൅ 1 → െ𝑏 ൌ െ11 → 𝑏 ൌ 11 
 
Resultado: b=11 
 

Ejercicio 10 

Halla el área entre la función 𝒇ሺ𝒙ሻ ൌ 𝒙𝟐 െ 𝟒𝒙, el eje de abscisas, y las rectas x=1 y x=6. 

1. Hacemos el gráfico: 

 
2. Hallamos los cortes con el eje x de la función: 

 
𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑥ଶ െ 4𝑥 → 𝑥ଶ െ 4𝑥 ൌ 0 → 𝑥ሺ𝑥 െ 4ሻ ൌ 0 → 𝑥ଵ ൌ 0, 𝑥ଶ ൌ 4 

 
3. Hallamos el área de las dos zonas de áreas obtenidas; de x=1 a x=4, y de x=4 a x=6: 

׬ ሺ𝑥ଶ െ 4𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ௫య

ଷ
െ 4 ௫మ

ଶ
ቃ

ଵ

ସ
ൌ ௫య

ଷ

ସ
ଵ െ 2𝑥ଶሿଵ

ସ ൌ ቀସయ

ଷ
െ 2 ൉ 4ଶቁ െ ቀଵయ

ଷ
െ 2 ൉ 1ଶቁ ൌ െ9𝑢ଶ    

    Como es un área tomamos su valor positivo.  

׬ ሺ𝑥ଶ െ 4𝑥ሻ𝑑𝑥 ൌ ௫య

ଷ
െ 4 ௫మ

ଶ
ቃ

ସ

଺଺
ସ ൌ ௫య

ଷ
െ 2𝑥ଶሿସ

଺ ൌ ቀ଺య

ଷ
െ 2 ൉ 6ଶቁ െ ቀସయ

ଷ
െ 2 ൉ 4ଶቁ ൌ ଷଶ

ଷ
𝑢ଶ    
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4. Sumamos ambas áreas: 

 
32
3

൅ ሺ9ሻ ൌ
59
3

 𝑢. 𝑎. 

Resultado: El área es 
ହଽ

ଷ
  u.a. 

 

Ejercicio 11 

Halla el área de la región limitada por la función 𝒇ሺ𝒙ሻ ൌ 𝒙𝟑 െ 𝒙𝟐 െ 𝟔𝒙 y el eje de abscisas. 

1. Hacemos el gráfico: 

2. Hallamos los cortes con el eje x de la función: 

𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥 → 𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥 ൌ 0 → 𝑥ሺ𝑥ଶ െ 𝑥 െ 6ሻ ൌ 0 →           𝑥ଵ ൌ 0, 𝑥ଶ ൌ
െ2, 𝑥ଷ ൌ 3   
 

3. Hallamos el área de las dos zonas obtenidas; de x=‐2 a x=0, y de x=0 a x=3: 

න ሺ𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥ሻ𝑑𝑥 െ න ሺ𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥ሻ𝑑𝑥
ଷ

଴

଴

ିଶ
ൌ 

 
𝑥ସ

4
െ

𝑥ଷ

3
െ 3𝑥ଶ቉

ିଶ

଴

െ ቆ
𝑥ସ

4
െ

𝑥ଷ

3
െ 3𝑥ଶቇ቉

଴

ଷ

ൌ 

ቀ
ሺିଶሻర

ସ
െ

ሺିଶሻయ

ଷ
െ 3 ൉ ሺെ2ሻଶቁ െ ቀଷర

ସ
െ ଷయ

ଷ
െ 3 ൉ 3ଶቁ ൌ 10,42𝑢ଶ   

 

Resultado: El área es 
ଵଶହ

ଵଶ
 u.a. 

 

Ejercicio 12 

Halla el área delimitada por las gráficas: 

a) 𝒚 ൌ 𝟏

𝟐
𝒙𝟐 െ 𝒙 ൅ 𝟏     e     𝒚 െ 𝒙 െ 𝟏 ൌ 𝟎 
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Ponemos las ecuaciones en función de x. 

𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ
1
2

𝑥ଶ െ 𝑥 ൅ 1 

𝑔ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑥 ൅ 1 

Igualamos f(x) y g(x) para hallar los puntos de corte:   
ଵ

ଶ
𝑥ଶ െ 𝑥 ൅ 1 ൌ 𝑥 ൅ 1 

1
2

𝑥ଶ െ 2𝑥 ൌ 0    ;      𝑥 ൬
1
2

𝑥 െ 2൰ ൌ 0 

 𝑥 ൌ 0 

1
2

𝑥 െ 2 ൌ 0   ;      
𝑥
2

ൌ 2   ;       𝑥 ൌ 2 ∙ 2     ;       𝑥 ൌ 4 

Los puntos de corte son x=0 y x=4. 

Área=ቚ׬ ൫𝑓ሺ𝑥ሻ െ 𝑔ሺ𝑥ሻ൯ 𝑑𝑥
ସ

଴ ቚ ൌ ቚ׬ ൬ቀଵ

ଶ
𝑥ଶ െ 𝑥 ൅ 1ቁ െ ሺ𝑥 ൅ 1ሻ൰

ସ
଴ 𝑑𝑥ቚ ൌ ቚ׬ ቀଵ

ଶ
𝑥ଶ െ 𝑥 ൅ 1 െ 𝑥 െ

ସ
଴

1ቁ 𝑑𝑥ቚ ൌ ቚ׬ ቀଵ

ଶ
𝑥ଶ െ 2𝑥ቁ

ସ
଴ 𝑑𝑥ቚ ൌ ቚ௫య

଺
െ 𝑥ଶቃ 4

0
ቚ ൌ ቚቀସయ

଺
െ 4ଶቁ െ ቀ଴య

଺
െ 0ଶቁቚ ൌ ቚቀ଺ସ

଺
െ 16ቁ െ ሺ0ሻቚ ൌ

ቚቀെ ଵ଺

ଷ
ቁ െ 0ቚ ൌ ቚെ ଵ଺

ଷ
ቚ ൌ ଵ଺

ଷ
 𝑢. 𝑎. ൌ 5,3 𝑢. 𝑎. 

 

b)  

𝒇ሺ𝒙ሻ ൌ √𝒙   𝒚    𝒈ሺ𝒙ሻ ൌ 𝒙𝟐  

Igualamos f(x) y g(x) para hallar los puntos de corte: 

√𝑥 ൌ 𝑥ଶ  ;   ൫√𝑥൯
ଶ

ൌ ሺ𝑥ଶሻଶ   ;    𝑥 ൌ 𝑥ସ   ;     𝑥ସ െ 𝑥 ൌ 0    ;      𝑥ሺ𝑥ଷ െ 1ሻ ൌ 0   

𝑥 ൌ 0 

ሺ𝑥ଷ െ 1ሻ ൌ 0   ;      𝑥ଷ ൌ 1   ;    𝑥 ൌ √1య     ;       𝑥 ൌ 1 

Los puntos de corte son x=0 y x=1. 

Área=׬ ሺ𝑓ሺ𝑥ሻ െ 𝑔ሺ𝑥ሻሻ
ଵ

଴ 𝑑𝑥 ൌ ׬ ሺ√𝑥 െ 𝑥ଶሻ
ଵ

଴ 𝑑𝑥 ൌ ׬ ሺ𝑥
ଵ

ଶൗ െ 𝑥ଶሻ
ଵ

଴ 𝑑𝑥 ൌ ଶ√௫య

ଷ
െ ௫య

ଷ
൨ 1

0
ൌ ଶ√௫యି௫య

ଷ
൨ 1

0
ൌ
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൬
ଶ√ଵయିଵయ

ଷ
൰ െ ൬

ଶ√଴యି଴య

ଷ
൰ ൌ ቀଵ

ଷ
ቁ െ ሺ0ሻ ൌ ଵ

ଷ
𝑢. 𝑎. 

 

 

c)  

𝐟ሺ𝐱ሻ ൌ 𝐱𝟐 ൅ 𝐱 ൅ 𝟒    𝐲   𝐠ሺ𝐱ሻ ൌ െ𝐱𝟐 ൅ 𝟐𝐱 ൅ 𝟓 

Igualamos f(x) y g(x) para hallar los puntos de corte: 

𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 4 ൌ െ𝑥ଶ ൅ 2𝑥 ൅ 5    ;     2𝑥ଶ െ 𝑥 െ 1 ൌ 0 

𝑥 ൌ 1 

𝑥 ൌ െ
1
2

  

Los puntos de corte son x=1 y x=െ ଵ

ଶ
 

Área=ฬ׬ ሺ𝑓ሺ𝑥ሻ െ 𝑔ሺ𝑥ሻሻ𝑑𝑥
ଵ

ିభ
మ

ฬ=ฬ׬ ሺሺ𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 4 ሻ െ ሺെ𝑥ଶ ൅ 2𝑥 ൅ 5ሻሻ
ଵ

ିభ
మ

𝑑𝑥ฬ=ฬ׬ ሺ𝑥ଶ ൅ 𝑥 ൅ 4 ൅ 𝑥ଶ െ 2𝑥 െ
ଵ

ିభ
మ

5ሻ 𝑑𝑥ฬ ൌ ฬ׬ ሺ2𝑥ଶ െ 𝑥 െ 1 ሻ
ଵ

ିభ
మ

𝑑𝑥ฬ ൌ ቤଶ௫య

ଷ
െ ௫మ

ଶ
െ 𝑥ቃ

1
െ ଵ

ଶ
ቤ ൌ ቤቀଶ∙ଵయ

ଷ
െ ଵమ

ଶ
െ 1ቁ െ ሺ

ଶ∙ቀିభ
మ

ቁ
య

ଷ
െ

ቀିభ
మ

ቁ
మ

ଶ
െ ቀെ ଵ

ଶ
ቁሻቤ ൌ

ቚቀെ ହ

଺
ቁ െ ቀ ଻

ଶସ
ቁቚ ൌ ቚെ ହ

଺
െ ଻

ଶସ
ቚ ൌ ቚെ ଽ

଼
ቚ ൌ ଽ

଼
 𝑢. 𝑎. ൌ 1,125 𝑢. 𝑎. 
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Ejercicio 13 

Halla el área de la región limitada por la función 𝒇ሺ𝒙ሻ ൌ 𝒙𝟑 െ 𝒙𝟐 െ 𝟔𝒙 y el eje de abcisas. 

1er paso: Se igualan las funciones para saber los puntos de corte: 

 

𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥  →  𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥 ൌ 0  →   𝒙 ൌ 𝟎;  𝒙 ൌ െ𝟐;  𝒙 ൌ 𝟑 

𝑔ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑜 

2º paso: Se calcula el área entre las curvas como: 

𝐴 ൌ ቤන ሾ𝑓ሺ𝑥ሻ െ 𝑔ሺ𝑥ሻሿ
௕

௔
 𝑑𝑥ቤ 

 

𝐴 ൌ ቚ׬ ሺ𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥ሻ 𝑑𝑥
଴

ିଶ ቚ ൅ ቚ׬ ሺ𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥ሻ 𝑑𝑥
ଷ

଴ ቚ= 

ൌ  ฬ ቂ௫ర

ସ
െ ௫య

ଷ
െ 3𝑥ଶቃ

ିଶ

଴
ฬ ൅  

 ฬ ቂ௫ర

ସ
െ ௫య

ଷ
െ 3𝑥ଶቃ

଴

ଷ
ฬ= 

       ൌ  ቚ0 െ ቂ
ሺିଶሻర

ସ
െ

ሺିଶሻయ

ଷ
െ 3ሺെ2ሻଶቃቚ + ቚ0 െ ቂ

ሺିଶሻర

ସ
െ

ሺିଶሻయ

ଷ
െ 3ሺെ2ሻଶቃቚ=ଶହଷ

ଵଶ
ൌ  𝟐𝟏, 𝟎𝟖𝟑𝟑 𝒖𝟐 

 

 

    𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑥ଷ െ 𝑥ଶ െ 6𝑥 

     𝑔ሺ𝑥ሻ ൌ 0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ejercicio14  

Calcula el área de la porción del plano que limitan las curvas  𝒚 ൌ 𝟏

𝟐
𝒙𝟐 െ 𝒙 ൅ 𝟏  

e   𝒚 െ 𝒙 െ 𝟏 ൌ 𝟎     ( 𝒚 ൌ 𝒙 ൅ 𝟏ሻ 

1er paso: Se igualan las funciones para saber los puntos de corte: 

𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ 𝟏

𝟐
𝒙𝟐 െ 𝒙 ൅ 𝟏       𝑔ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑥 ൅ 1 → 

𝟏

𝟐
𝒙𝟐 െ 𝒙 ൅ 𝟏 ൌ 𝑥 ൅ 1   →     

𝟏

𝟐
𝒙𝟐 െ 𝒙 ൅ 𝟏 ൌ 𝒐 
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   𝒙 ൌ 𝟎;    𝒙 ൌ 𝟒 

2º paso: Se calcula el área entre las curvas como: 

𝐴 ൌ ቤන ሾ𝑓ሺ𝑥ሻ െ 𝑔ሺ𝑥ሻሿ
௕

௔
 𝑑𝑥ቤ 

 

𝐴 ൌ ቚ׬ ቂቀ𝟏

𝟐
𝒙𝟐 െ 𝒙 ൅ 𝟏ቁ െ ሺ𝒙 ൅ 𝟏ሻቃ  𝑑𝑥

ସ
଴ ቚ=ቚ׬  ቀ𝟏

𝟐
𝒙𝟐 െ 𝟐𝒙ቁ 𝑑𝑥

ସ
଴ ቚ=ቂଵ

ଶ
∙  ௫య

ଷ
െ 𝑥ଶቃ

଴

ସ
=  

ቆ
1
2

∙  
4ଷ

3
െ 4ଶቇ െ 0 ൌ

16
3

ൌ 𝟓, 𝟑 𝒖𝟐 

 

 

    𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ 𝟏

𝟐
𝒙𝟐 െ 𝒙 ൅ 𝟏 

     𝑔ሺ𝑥ሻ ൌ 𝑥 ൅ 1 
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Ejercicios Autoevaluación 

1) Los valores de 𝒂, 𝒃 𝒚 𝒄 para los que  Ϝሺ𝒙ሻ ൌ 𝒂𝒙𝟑 െ 𝒃𝒆𝒙 ൅ 𝒄 𝐬𝐢𝐧 𝒙 es una primitiva de la función 

 𝒇ሺ𝒙ሻ ൌ 𝟑𝒙𝟐 െ 𝟕𝒆𝒙 ൅ 𝟓 𝐜𝐨𝐬 𝒙 son: 
 

Ϝሺ𝑥ሻ ൌ 𝑎𝑥ଷ െ 𝑏𝑒௫ ൅ 𝑐 sin 𝑥 
𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ 3𝑥ଶ െ 7𝑒௫ ൅ 5 cos 𝑥 

F’(x)= f(x) 
Ϝᇱሺ𝑥ሻ ൌ 3𝑎𝑥ଶ െ 𝑏𝑒௫ ൅ 𝑐 cos 𝑥 

a= 1      b=7    c=5 
La respuesta correcta es la b) 

 

2) La integral indefinida׬ 𝒙√𝟐𝒙𝟐 ൅ 𝟑 𝒅𝒙 vale: 
 

׬  𝑥√2𝑥ଶ ൅ 3 𝑑𝑥 ൌ ׬ 𝑥ሺ2𝑥ଶ ൅ 3ሻ
భ
మ 𝑑𝑥 ൌ ଵ

ସ
׬ 4𝑥ሺ2𝑥ଶ ൅ 3ሻ

భ
మ 𝑑𝑥 ൌ 

 ଵ
ସ

∙
൫ଶ௫మାଷ൯

య
మ

య
మ

൅ ∁ൌ 
ඥሺଶ௫మାଷሻయ

଺
൅ ∁ 

La respuesta correcta es la b) 
 

3) La integral ׬
𝒅𝒙

𝟏ି𝒙𝟐 vale: 

 

׬      
ௗ௫

ଵି௫మ ൌ ׬
ଵ

ଵି௫మ  𝑑𝑥 ൌ ׬
ଵ

ሺଵି௫ሻሺଵା௫ሻ
𝑑𝑥 ൌ ׬ 

஺

ଵି௫
൅ ஻

ଵା௫
𝑑𝑥 

 
A (1+x) + B(1‐x) = 1 

x=1    2B = 1   B=
ଵ

ଶ
 

x= ‐1  2A = 1  A=
ଵ

ଶ
 

׬
భ
మ

ଵା௫
𝑑𝑥 ൅ ׬

భ
మ

ଵି௫
𝑑𝑥 ൌ െ ଵ

ଶ
 ln|1 െ 𝑥| ൅ ଵ

ଶ
ln|1 ൅ 𝑥| 𝑑𝑥 ൌ   ଵ

ଶ
ln ቚଵା௫

ଵି௫
ቚ ൅ ∁ 

 
La respuesta correcta es la d) 

 
4)  Al integrar por partes ׬ 𝒙 ∙ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 𝒅𝒙  se obtiene: 

 
𝑢 ൌ 𝑥              𝑑𝑢 ൌ 1 𝑑𝑥   
𝑑𝑣 ൌ sin 𝑥             𝑣 ൌ െ cos 𝑥        

න 𝑥 ∙ sin 𝑥 𝑑𝑥 ൌ 𝑥 ∙ ሺെ cos 𝑥ሻ ൅ න cos 𝑥 ∙ 𝑑𝑥 

𝑥 ∙ ሺെ𝑐𝑜𝑠𝑥ሻ ൅ 𝑠𝑒𝑛𝑥 ൌ െ𝑥 ∙ 𝑐𝑜𝑠𝑥 ൅ 𝑠𝑒𝑛𝑥 ൅ ∁ 
La respuesta correcta es la c) 

 
 

5) La integral ׬ሺ𝒙𝟐 ൅ 𝟒𝒙 ൅ 𝟏𝟑ሻ 𝒅𝒙 vale: 

ሺ𝑥ଶ׬ ൅ 4𝑥 ൅ 13ሻ 𝑑𝑥 ൌ 
ଵ

ଷ
𝑥ଷ ൅ 2𝑥ଶ ൅ 13𝑥 ൅  ∁ 
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La respuesta correcta es la d) 
 

6) La integral ׬ 𝒆𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒆𝒙 𝒅𝒙 vale: 

න 𝑓′ሺ𝑥ሻ cos 𝑓ሺ𝑥ሻ 𝑑𝑥 ൌ sin 𝑓ሺ𝑥ሻ ൅ ∁ 

Con esta fórmula podemos ver que la derivada de f(x) en este caso 𝑒௫ es la misma  𝑒௫ 
Luego ׬ 𝑒௫ cos 𝑒௫ 𝑑𝑥 ൌ  sin 𝑒௫ ൅ ∁ 

 

La respuesta correcta es la a) 

 

7) La integral definida ׬ 𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝝅

𝟎 𝒅𝒙 vale: 

න cos 𝑥
గ

଴
𝑑𝑥 ൌ  sin 𝑥ሿ

𝜋
0

ൌ sin 𝜋 െ ሺsin 0ሻ ൌ 0 

 La respuesta correcta es la c) 

 

8) Para hallar el área comprendida entre la función 𝒇ሺ𝒙ሻ ൌ െ𝒙𝟐 ൅ 𝟒𝒙, el eje de abscisas y las rectas 
x=0 y x=4, debemos representar dicha función y ver el área que comprende: 
 

 

 

Una vez que tenemos la gráfica, y vemos el dónde corta la función con el eje y con las rectas, 
comenzamos a aplicar la regla de Barrow para obtener el área. 
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La respuesta correcta es la b) 

 

9) Para hallar el área comprendida entre las funciones     𝒇ሺ𝒙ሻ ൌ െ𝒙𝟐 ൅ 𝟒𝒙    y   
 𝒈ሺ𝒙ሻ ൌ 𝒙, debemos representar ambas funciones y ver el área que comprenden: 
 

 

Una vez que tenemos la gráfica, y vemos el dónde corta f(x) con g(x), debemos sacar los puntos de 
corte y, una vez hallados comenzamos a aplicar la regla de Barrow para obtener el área. 

Puntos de corte: Para hallarlos debemos igualar las funciones y despejar la incógnita “x”. 

െ𝑥ଶ ൅ 4𝑥 ൌ 𝑥 

0 ൌ 𝑥ଶ െ 3𝑥 

0 ൌ 𝑥ሺ𝑥 െ 3ሻ 

𝑥 ൌ 0 

𝑥 ൌ 3 

Ahora ya podemos aplicar la regla de Barrow: 
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La respuesta correcta es la a) 

10) La regla de Barrow sirve para…: 
 
 resolver integrales definidas. 
 

La respuesta correcta es la c) 

 


